
 واللوغاريتمات الأسس: )؟(

 الصحيحة الاسس قوانين ه

 الكسرية الأسس ه

 الاسية الدالة ه

 اللوغاريتمية والدالة اللوغاريتمات ه

 اللوغاريتمات قوانين ه

 الجيب حاسبة استخدام ه

٢٨٣



 الأسس
- العل من الأون الو

 الصححة الأمس قوانين
:- الأسس قوانين

 فان:- صفر أ# ، ص33 ن م، ح،3 ا كان إذا١
 الضرب قانون ويسمى بإن ذ \م"

 الأسس نجمع الضرب حاصل فلإيجاد أسس إلي متساوية كميات ضريت إذا..
'٢"3٢-٢٦٢ مثلا.

·٦7١,٠ "حر٣١٠٠٤ -ر١٠٠9١٣٢١٠٠4)

 نتيجة
 ب ون

 صحيحا واحدا الناتج يكون أس لأي رفع إذا الصحيح الواحد..
1 ا=٤921x1x1=١٠ مثلا

: فبان س3 ن ، م ح،3 أ كان إذا-٣

 مفر ا +-ن،=
 إم

 ن

 نطرح القسمة خارج حاصل فالإيجاد أمس إلي مرفوعة متساوية كميات قسمت إذا.:.
 الأسس

4 .٥ - س-  <ر اي ة ع=
 من

 مثلا

:- نتيجة
١ أ·ب

١=(·٢٤٠ مثلا)١ مى كمية( .)اي٠

:- نتيجة

 إن
 ي ]-ن

»

٢٨٤



 آسه إشارة تغيير مع المقام إلى البسط من ينقل أن يمكن سالب لأس المرفوع الدد..
( أيضا صحيح والعكس)

١
٣  د ن

٣
,

 لب ج ب
• ام٥

 فب
 ع، مثلاه'

:- فان ص3 ن ، ح3 ب ا، كان -إذا٣
 ب-x )أب(-=أ<

٣أ)(-=  ب- ب
 الأس متحدة كميات قسمة أو ضرب قوانين وتسمى

٠٥٥ ،ر(ء٥٢٢(-٥«٢)٠ مثلا
: ملاحظة

 حالتي في الا تستخدم لا القوس داخل الحدود على الاسس توزيع قاعدة ه
. والقسمة الضرب

 الحدود على الأس يوزع قلا( أو)+ علامة يفصلها الحدود كانت اذا اما ه
 القوس داخل

٢٤٥١"=٧'=٢٣+٤ معلا:)

: فإن ح3 ،ا صفر ن< م، كان اذا-4
 من =ز( )أ

 بعضهما في الأسان نضرب أعلي قوة إلى مقدار أي أس لرفع..

، ٨٣='('٣)  له, 'ء٣'('=٢)
٢

.: مثلا

٣'-· ط==(٣)-(=r -ر-"('٣ ر-

١."{) =
 فل

 رم(ن٥
 فها

 الأ مسائل حل يقة
 أولية عوامل إلى الاساسات تحليل ا(
 الأسس توزيع ا(
 حدة على كل والمقام لبسط من كل اختصار(٢
 المتام مع البسط اختصار(٤

٢٨٥



• مثال
 ن-'٩٨--٦ -_أ»٨ اختصر

 ت-٦٨٨--٢

 الحل
 أولية عوامل إلى الأساسات -تحليل1

--( ٣\٧--٣٠٢١٨-٢١١
 ا

(-٢ ر(-"٢) م١٥

 ،٠٠.., إلأسب ا-توزيع
-٠٣٧ -ا٢٣٧ ر ب-٢

٢١ ٣ ن+٣ ير ب-·٢

 حدة عى والمقام اللبيط من كل اختصار-٣

٣ ر ا-٢ د

 المقام مع البسط اختصار٤
١٥٣٤.٠٣ ء٢٥٢ »،  ب ن٢ ير= ة٢

• ه ٣٢=٢٣٧=
: مثال
،٩ ٨١= أن:٣-٣ر٢٢٦- اثبت

(-١٤٣ ر
 الحل

4+ أس م بر س٣

 دس م

--' 'م٣٧ ا٣

 ن"(٣ ر

4= +ا-دس فس م

 الأيسر الطرف٨1=

 الأيمن: الطرف

٢٨٦

: مثال
{ د  من-'٩ -در١٥ --"ر١٢٥ اختصر:

 الرر=+ ,ر
 الخل

 (د- )ه



٢٢ ء-٣١٢  من-٣ '-مدير3 -در٣ ير مد-٥
٣ س-٣ آس-ر ح

 :-س٣ أر -)آم-5 '-در٥ ر آ--'٥ و٩ و
٢٣ -)مر+-٣ آس--ر٣ ير
 ص." اس- -س-آس-٦ م٦ -س-آر-٦+1٢- س و

 ب{

٣ ب٣ =اير٣ مرر٥ ب

: مثال
٩٣ ن  ;جج؟-· ;ييج:- اقصرا.

 و٢(1مي
 الحل

 آ-م٢ ر(rx2 ر) ن"٥ ر'٢

(٣x2ذ) (x1ع"")(٥٤٣) ه

 آن-م٣ ر4٣ ر3٢ ذمر٥ ر آن+'٢

 ن ره ن٣ ر م-'٥ ر?+"٢ ر٣ ر ن٢

 ن٣ ذر٣ ر آن-٣ ر٣ ننر٥ -)م+'(ر٥ ر ن+م٥ -ذر٢ +'(ر٨{٢ ر2٢ ذ+'ير­٢
 -ن- م م+"ن-٣ بر -ت٢ -م-٣+٥ ر -ن -ا ن+\+م-م٢

٥ ه ٢٥٧٢
=١ ر ·=ر-٣ 'بر-'ر٢ ب

٢٥

(١٩) تمرين
 اختصر:-

٠٧٠٠٢  ن-٩ ر '-ن٦ ر ن"٨

 ا
٣٩ ن٣ عر'٠ آن-

 س٢٨٠٢٥ ر آن٨

-٢

٢٨٧
 إن

 '-آس٤٩٦ '-ن١٤
"3 ('ن٣%) )ه(ن

< م

(٩x٥")ر» 



·٩٧(٤٨)٤-٧(٢٧)

·٥-(٧2(٣١٢'·٢١٢)٠-'٧(٢١٦

 آن-م٦٣ ن"ير" 'يره٢

.٥
• و ي

٤٣١٥ '4٤٧٦١٠

-'٩ در١٥٠1 ن-'مر١٢٥
-٦

·٦٣ب ح٢٥ و و

"٧٢٢٤٣)٤٧٣
 لأد

٣(٧٢٩ ر

٢١٠٤.٧.٢ ( «)واب ن(' )"م
٨

(i')ب 

 -ن٣ نر٤٣٢ ر م'-ن
.٩

 ن"١٢ ن-"بر٣

'٧»

٢٨٨

 ج"«٧ ب
-١٠

٥٠٩٩ و د  لاجن ج'x ر1+'ن٢٤٦ )ب



 المائل: من اتابر الوع
 البيطة الآسية المعادلات

. الأساس بين)-( أو()+ علامة علي تحتوي لا معادلة هي الأسية المعادلة

: الآسية المعادلات حل قواعد
 ب

 ن= م فان أن أ"= كانت إذا(1)
 الأس الأس= فان الأساس= الأساس كان إذا أى

 أ=ب فان" آ=ب كان إذا(٢)
 الأساسان يتساوى الأسان تساوى إذا أ

 صفر م= فان1 أ= كان إذا )؟(
 صفر= م فان أب أ=ب، كان إذا(4)

 ملاحظة

 ه لاس' منذ م; عه لا م م

 الدليل علي الأس نقسم الجذر علامة من للتخلص

 الصد: س قبة :أبجد منال
٨إ ر(ر ٢٥-٥

، )٣ ب )=
٥

٤ ٣
،٥

 الحل
 =ج- الأيسر الطرف

٤ س=.٠ ٣٣٤ )=٣)-(٠.٠(  ابعدتيةسعيقي.· مثل:
-"٢٧ ير'٦(٨١)

٧ل٢٩ ب ،
٧ و"س-

 الحل
1-٢ م٦ س-' م-"٢٣ ر٧'-'٣

 ج، ج ألمهلأو

١١-٦ م٧-٢'٣ ر

٢٨٩



٦- +اس4 س-4 م

14 ا-:س+٠ م'س-
14- أس٣

٢= س.. 7=٤ .س++٠' 1 م4 س+٣

.  صقر=٩+٢ اس0- ن؟
 الحل

• د  =صقر٩+ -·أس؟ س؟

٢ ٠(=٩- -ا()س"T )س

 ا= س.٠

٢ ى ٣= س؟..

، = س#٠.

٢ ٩= س؟..

(=·١-٢ .)س٠
 ج

٠=٩-٦ س أ،

 في الطرفين اس بضرب

٢٧= س.٠

٣ د r= ٦ .س٠

٢٣= س..

، =.٧-٦ اس٢+
 الحل

 ث

٠=٧-٦ اس٢+٢ س ة
، ٠=١٢+٦ ،س٠

 س في الطرفين بضرب د

٢7= س (=·4-()٣- )س؟، س'.. ه و٣

٦٤ س="٢ '،س= 4= أوس؟ د

 الأس= الأس

٢٩٠

 د-' س=-"٧
 ألحل

1٠ س1 س-٧  س=
٧= س إما..

٦= س ومنها=.٦ أوس-



}٧،٦ إ الحل مجموعة..

=, ج الجية,, هي ر بنى
 الط

٣# ؟ د ٢٢ ٦ 'ر٣- -ا د و

١ ٣= س ،.
٢

 =إلأساس الأساس•.
٢ ا=ه ،س-٠

٢

.،a =  س م يه=

 المعادلة. حل: مثال
٩ س-٧ب ف-س م د

 الحط
·-(')<-٩٨

 د س-·° ر±(..

٨

}٥ ج={٠ م٠٠

, بربيعيي. منال
 الحط

٢٢ س-٦ ر٦ م آ'٩ لأن الأساس= الأساس..

4- س4=١٤ اس-١.
٠٠٠٤ صفر=4 س+4-١٤ اس-١ ٣-·٠ عناس<=.س=.٤+٤-4 آس-

.٤ ٨ س+٧ عنداس>ست=4 س+4٤ اس+- ٣
 عقر= -س.. )مرفوض( س=صقر»

 ا٨ عن س =ه٨ ­س-
٧

} الحل={ مجموعة..

 المعادلة. حل. مثال

 ن٢٥ "نر١ ،
٦2٥ ذر٨

٢٩١

 من٢٧ ر آمن ي
 د د

 ن٨١ موبر٤



('3 د)٣('2)

(ry(2ن') 

 ('عره(1)

- (-لا)ه'2)

 د

 الحل
(٢')x(ددر٣') س-٣) 

= الأيمن الطرف
(٣ د))('

 بر(-٣ .اما+
(yx(2')('ح)ه 

= الأيسر= الطرف
 )ه('- (دد2)

 مر(-٥ ماه -ه

٣ ج٥.•  الأس الأس=

} {صقر هي الحل مجموعة

(٢) تمرين
.- الأتية المعادلات حل

٨ ج-'٧٤(١

٤ س+٩='٣٣٢٢

٩ آس-٩٣ آ-(٣ = لن

٩ س- و٩-٤(٤

٢٤٣= اس(+ ()س'٩

٢٥١-٣(٦ = فر

١-٣١٢٥  ا()(س=)(
٥٢٧

=\٤ س-٦(٨
٢١٦

 -ع٥ ر8 ص-ع= ا٠(٩

١١٦ د-٢(١ ،
٦٧

٢٩٢



 المال، من االت الوع
 الكسرية الأسس

 فإن ح3 أ ، ص33 ن كانت إذا33

 لعدًا» النوني الهذر وتقرا)ر٦ال_- ر(
 للعد الجذرية الصورة تسمىTV رب(

,+١٠٢٠٧ فند.ر' ا=.:
٠(٦٧١-٠ ٧ا الجر( )بليل الأس مقام بمعنى 1«)

٣ ٣

٦- ٦٠-
 م

٣ مثلا

٠٦١٧ ث٢٢٧ رد
٠.٧ي إثار= مليا،
 إجراء أو مقارنتها عند استخدامها يكن هتى الجذور أدلة توحيد عند القاععة فذه وتستخدم
 بينهما. الحسابية العليات

 ملاحظة

 الكسرية للأمس كقوانين تصلح الصحيحة الأسس قوانين جميع

 صورة لأبسط أختصر: مثال

0،7 (

٠٧٠٦٦٠٠١
١

 (٦-٨١٦١ )ا(

 ج
 الهى

 =-ب ب-ج-ج٠٦٧+-٠٨٠٤٠٨»١
٠٦ر١٦٢ ٧٩٠- م

 =يي:i -/٦;-٠٨ ا



 تييابج(ا-:
، )٧ ٤+

 -ا7١٠7١«7١-٦٠٦٧,٦ لا رم
 ي١٩٦+١٢٠-٧٠

٢٨٠

3 أ مما كل قيمة أوجد:

٣٣
٠٢٨٠
 ا=

٦٦٤٠٦\٨
٦٦٦٦٠

٠-٠٦ ا  ج
 م,د-(

٣

٠,٠٦٢٥)(٦)-+٦٢٢٥٦ (ر٣

 الحل
 الضرب عملية من تتمكن حتى الأئمة توجد ا(

٠٠٦٧-٦٦٠٨٠٦-٦٠٠٠٠٦٠٠٦٠٦٠٦
 \بجم+ج٦٦-٢٠٧٦٦

٦٤=٢-+٣٨٢ م+٣-)+(٢٥٦)(٣

+٢٥ -ر+٢٠٣١-٠ \ر٠٨-
٤٧٤٢٢٢٦٤٧٠٦٤٠٢٢٦٤٤  -ر+-+٧-٦- +;=-\خذ »م,-=

٢ -رك(+-ر(-'= (+-رج(٠٠٠٦٢٥١٢٦ •0٠"" أكير: زيبا ق
٠٧ ر٦٧ بم ت ا \ه١

 الحل
 الجذرين دليلي توحيد من لابد

٠٠١٠٧٦٠٦->٦ \-أة١
٠٠٦٠٠٠٦٠٠٧٠٠٦

٢٩٤



٠٦٠٦٠٠٠٧-٠٦١
٠ إيجءبا،..

٠٠٣٠٠\٠\
٦٧٢٧

 ع
٢(٢4 ر٦٢(١٨)

٢'(٣٠٢ ر

٦ انر""»
--٢٢»٣)٢

x٢(١٦ ر

٣٩ م١-١ م  ن٤-٢٦ -ه-٣٧(٢)٧٦(٢)
3 د

٣٥ '(م٢(-+-«)٣ ر (٣+)x(٢)م٣- 

٠٢١-٢٣ ر١٠٠--٠(٢) ٢٢ ر٢=
٣٢ ت٣ بر٢ ا٥٠

٣
 قيمة: :اوجد مثال
 ى

( +من] ()س -س أ-)س"
 ا

 ب-)س'
 د-)س"

،9 ( -ص"
(١ -س'- ()س"١-

 الحل

، (١- -)منة٤

 ي

 مربعين( ين )قرق( +س س؟ ا-رن'س

٣ دد  لات-( -ت .م ر »=ة ة -ر
 +ض ضة =س:آ] ب)س؟-ض( د ، ،د ،لأ ،
 -\حن'\ى--\ +مخ منث ا=. د

٣ لا ٥١-٤)++-rم:\س+ نة+ا\ن 
٩ ه ، د د ة٣ ،  +غ اغxt-:x :ث -ا(=ث -نة()١ د-)ة-

 -سب\ن ا ةr +ث+د-س- .أث خ-: و ب= د

٢٩٥



(٢١) تمرين

 ي
٥ ( ب-)أ

٢ م ٦(٠,٠٠ د)ا

.. لتصبر: ا-
(٤١ -ر١

 ا-ا١-٤)i ر±

 ة لأة٥اب بر اة• قيمة اأوجد-٢
 ا<

'«٩
 اختصر:-4

 مد{\,,.ر٢٧ اختصر:-٤
٢٨٤٠ )٩٨١ة

١=٢-٠١, أن: أثبت-٥

٢٧= 4 ,و وبجر\, أن، -البت1

٥-٢\٣

- ج=ر± س قيمة اوجد إم،-٢٢ س- وكان ح3 س كانت إذا-٧  ٣- ي مر<

3١{ إ،١ +( ب٤ أ++٣ ب-(ر٦i٢)٠+(١٣٦١٢) ناتج: أوجد٨

: قيمة فأوجد٣ )س(= د كانت -إذا٩
 tد)ب٣(-د)س٢

(٤ -د)س+(٩ د)س+

 أن أثبت٣ درس(= كانت إذا-١٠
٧ د)٢س++در٢س-(ء

٢(١ د)اس-٧ اس(- در ه

٢٩٦



: المسانا من الرابع ع النو
 ب ة ة

 الكرية الأسس تشتمل معادلات حل علي مسائل
 الآتية. للمعادلة الحل مجموعة أوجد: مثال

 ا -ا٧٦(١
 مهن٠+٦٠ ء فر±لا

i)ا٦- 
٢١٦

' »\ل ٠٢٥

٦(٨١=)٢ =د()س-(  ء: شن
٣=-٤ س-..(-"٦=)--'٦
 ا س=

 لآم.'-
-٢٥

 نةم=ه د
; س=ه لإه ٠٠١

١٢٥ مب•• د د

_-٤٨ ر٠٩ ع(\
-'٢ ي مشع=٢ «ر±٢١(٢.)٠

 فيي الإسين بضرب
-٥= س.٠

< ر -ا٣٢ دس+7٢٢،٧

 +دس٢
١٥ = س٩
٢

-٠٠٢ )س-] د( ي١

١١٣ ١ مند٥ و-٢
٢٣  س=»

٢
- (٨١)=<٤

(-'٣ =ر'(-+٢ -ر٢ )س-إ٠٠
٢

 الطرفين بتكعيب-']٣ =ر٢ [)س-\-'٠٠

١.٣ ٣ ب من-
٢

 سود اسي د١

٢
١

٢٧
٢٩ < اسه ٤٥٤ ة

 المعادلة حل: مثال
،

 ص
 م

 اص+ س٥ قيمة أوجد ثم٦٤= =آس
 الحل

 ص ، من كل قيمة نوجد

 .،ض
٣

٦ هر..=1٦٤  لم للقوة الطرفين بدفع٢ ة

٢٩٧



« بر٦ ٢٥٦-٢-٢٦ ،،ص=
 ف

·٢= يث٣٢- لن..

٢ علي بالقسمة٦٤= ن"2 د
 أ- للقوة الطرفين بدفع

٢٥٢ ٢٥٦= ص ،٨ .ن=٨=٢ ة=٢ .س=
.•٥٥٢=٢٥٦٦٢+٨x ٩ ص= ا+ س٩ المقدار

: المسائل من الهامس النوع

 لمركبة الآسية المعادلات
»

 نوعان: وهي)-( أو)+( علامة علي تحتوي التي هي المركبة الأسية المعادلات

 أس بأصر المشترك العامل بإخراج الأوك: التوع )ا(

 الآتية للمعادلات الحل مجموعة أوجد: مثال
 تن-'١٦ آس-ا١٤

٤=٤ أ--٢٢ اس-٢  زياء-:٦ د'ر٠
"٢- س-ا٢4.

٧= س
 المعادلة حل: مثال
 ا

٩ علي بالقسمة٤=.٥ امد-ر٢
٣ ء٤- أس

 الحل{إ} مجموعة.. .س-إ

١٦٠ ن٨ اس+اد م  د

 الحل ي
('-٢'+٢١٣-'-٢٢٠"+'٢(-+٢+)١+٣

٣١٣١٣٥ ١٦٠ در=٢=٢ د٢+(=٢ د)٢=
٢٢٢

٦٤-٣٢٢٧ د-٢. ير١٦٠ د=٢٢
٥

٢٦ ب آس٢ ٢ .س=٦٠= آس.. د

 المعلة حل مثال:
١٢ ج "س١١ ب +اuم و١ ،

 الحط
١٢-١٢ "در١١=

١ ب١ و
٢١'-١١)١١

١ -ب١١

 ير::تة
١٤٤=٣ س+٢٢ ،س+

• د لي

٢٩٨



 الحط
٣3٣

(٨+١-')٢=٢١ 'ر٢-٢ 'دم٢٠٢
٣٢١٤٠٢ ١٦=٢,'١٤٤٢=٩ '-ر٢
٢١٩ 2 .،س= س=:٢ إ. ،٢-=٢

: مثال
 د)س(= -ص( د)سx د٧ أن أثبت٧ د)س(= كان إذا

 الحل
-( د)سx د٧= الأيمن الطرف

 ن م-٧ مدبر٧
 من٧ -س٧ در٧ مدبر٧

 متساويان الطرفان.. د)س(=
: مثال

٦٨(=١ )س-+(١ د)س+ تحقق التي س قيمة فاوجد4= د)س( كانت إذا
 الحل

٦٨= ا'٤ ا'+٤
٦٨(=١+٤ ا'ر٤ .ً.
(١٧)٦٨=١٧ ر-'٣٤.

'٣ ا٤ د-'=٤  د د

٣= س.١٠+1 .س=٠ ا ا= س-..
: مثال
 ا

٨٠ ا(٢ -د)س-(٢ د)س+ كانت إذا س قيمة فاوجد =(ه د)س( كانت إذا ٠٣،

 ر -د)س-'(= د)س+'(
٣

١٢٠٢.١ س ا ()] ()=[(
٣٣٣

 الحبل
٢ -)(س-٢ (س+

[-٢٩=()[]٨١-١ رس١١ س١ ()=
٣٩٩٩

٨٠=. )-(دتث..
٣٩

١٩
 ر٨٠=-٣(")

٨٠-٣
=٩ س١ () ٣-٠

'٣ -ن٣

٢ .س=.٢٠= -س..

: مثال
 ح د: كانت إذا

(٢ +د)س+(١ د)س+  "لا=- (ء1 د) أن اثبت دi= د)س( حيث ح
 +{س+ا} د)س(

٢٩٩



 الحل

 =أ جد)ا( الأيمن الطرف عر(

١٠١ر--ا
 +أ(١) أد+

(٢ د)س-
}٢ د)س+

 أ+' د'٦ أ +>)س+"( د)س+ا(
 ب ي اليسر= الطرب

١ د+١ د+١(١ +د)س+ د)س(-

 -د=امر(١ =ا-+
 متساويان الطرفان..@ ،0 من

: مثال
 ا} د)س++<

-• قيمة فأوجد ا د)س(=اس- كانت إذا
}٢ د)س-

 الحل

٤4- ٢-٢=
(٢ )مر-٢

 ا س+٢

٢٥٥
١٦-

1(-٢ )س+٢
 سيه ا[مقل(ر

٠٢ من٢ )ر=

١
-١١٦ إ ج

 بالتحديس: الثانى التوع(٢
.- الآتية للمعادلات الحل مجموعة أوجد: مثال

•=٤٩+٤٥٠٧٧ آس٧
 الحل
·=(١-٣٧()٤٩-٣٧)

١ ب د٧

•١ دا٧  د

٤٩ ذ-٧
'٧ د٧  د

 =صفر .س٠"1 .".س=
}٢،٠={ الحل مجموعة..

:٠=٦٢٥+٧٥x ٣٠ آمن-٥ مثال
 ا

 الحل
 ثلاثي مقدار عن عبارة المقدار

·=(٥-٣٥()١٢٥-٣٥)
٣٠٠



٥ ب د١3:5 ،

'٥ د=٥
 ع= س..

}٣ ={ا، الحل مجموعة..

:. الأتية للمعادلات الحل مجموعة أوجد: مثال
 ه=١٦٤ 'د٢٦٣٦٢

 الحل
2٢ المعادلة طرفي بضرب

٠=٢٦١٦'+٢ "-ير٢ ر٣'-٢ "ير٢
٣٣٢  ه=٨٤١٦+٨٤ 'د٢٤٣-'4٢

٠=١٢٨ آس+٢ ير٢٤ أس٢

(=·٨ د-٢()١٦ د-٢.)٠
١ ب آس٢  د

4٢ س٢

4= اس..

٨= آس٢  ن

٣ ٢ ت د٥  د

٣= ·آس ٠٠٣

٢ ·.س=٢ س=
}٢ =ر الحل مجموعة..

 ء س قيمة فاوجد١٠٨='٣٠ د٩ كان إذا: مثال

 الل
١٠٨ ج'٠٣ ي آد م ،

١٠٨-٣ ير٣ مد م
=١٠٨-٢٣ س٢+ اس٣..
،

٠(=١٢+٣٣()٩-٣٣ .ر
٢= .س٠"٣2 ٣د ه٩=٣.
}٢ الحل={ مجموعة.. )مرفوض(١٢ د=-٣ ،

١٢ ·-مد٢ ه د٢ مثال:
 الل

-٢ في بالضرب ى٠=١٢---٢٧٩٢ ا+٢



٠-٣٢٠ مد٢٦١٢ آد_٢

٠(=٨-٢()٤  ق ،٠٠(2-

، و=٨ ن٢ د٤ من٢

٤ آب٢ "٢ من٢ د ،

- .،صن م.'٢= اص

٢ ص=
}٣ ،٢ الحل={ مجموعة.•

(٢٢) تمرين
 س( قيمة أوجد) الأتية المعادلات حل

١٠ ا-من=٣ '+ب٣(١
 س قيمة فأوجد١٠٨=١ د+٣+٣٩ كان إذا(٢
٠=٥ ا-'+٥ بر١٢٦-٣٢٥(٣
١٣ -من٩٢ دد٢(٤

< ١٦٠=-٣٨ -+اب٢٢(٥

2٠٥٨ "مد=-٧ "س-ا_٧(٦
 آس ره('-'٠٠٦)

1٦-4 س١٦-٤ س٣(٨ ي.ا٢

•=٨١ د+٣٦٣٠-٣ أ٣(٩

'4-٢= د)س( حيث ح د:حه كانت إذا(١٠

٢٨=(٢ د)س++(١ د)س++ د)س( المعادلة حل
.٦  م لإ2'٣( رة١٢٥(١١

٠=١٨-٣٣٧٧-٣٣٢١٢
=.١٧-٣'-٤ ب"٥"٢(١٣

٢٨=-'٣+-'٣٢١٤

٨=]٦ ()س-١٩
 ه٠ '-د=٧ 'دب٧(١٦
١٣ "س-١ ع ا٣ا٢(١٧

٠=٢-٣٢-٧"٢٢١٨
٤=١٢-٢٧(١٩

٣٠٢

٤٥ =



 =صفر٦ -ب+ 'مد-'ااس١٠(٢٠
٢ ب ٠=٢٧+ س٢٨ (مر-٢١

٠=١٦+-'٢٦٥ د-٤(٢٢

 الأسية الدالة
 =أ ص =أ، )س( :د الدالة تعريف

}١ ح-{3 أ )الأساس( ،  ح33 )الأس(أ حيث
 ثابتة دالة تصبح أ=ا حالة في: ملحوظة

 ح ه حيثد:ح أسية دالة تسمي
 المقابل المجال المجال

 ه[ ، الحقيقية(=]-ه الأعداد )مجموعة =ح المجال-١
[٩ =ح=].، المدى-٢
:- البياني الشكل-٣

 >أ>ا•

 النقطة كنلك(١ ،٠) بالنقطة ويمر السينات محور فرق بأكمله يقع بمنحني بيانيا تمثيل أ-
 ا >ا>٠ كان إذا متناقصة و ،١ أ< كان إذا متزايدة الدالة وتكون ،أ(١)

 =ح المدي أي دانما موجبة الدالة ب-
. الأسس قوانين نقس لها ج-

 ن(+ د)ن(=د)م. )م( أ-د
 =د)م(٦ ب-[د)م(

 د)م-ن(= )ن( +د ج-د)م(

 م در( د-د)-م(=

 أوجد الرسم ومن]٣ ،٣[-3 اسمتخذةس= د)س( الدالة منحني ارسم:- "مثال
 قيمة:
٧=٣٢ عدما س قيمة اوجد ثم ؟(٧ ج) و)-ظ((٢٠4 د)

 ي٢= ص..

٣٠٣

-٢= د)س(



٢٣-١-٢-٣١ مر

 ا ب صل
١
٣٢٤٨

:- التقريبية القيم إيجاد
٥,٣ "يد٠ ا٢(=٢,٤ د)

٣• ٥ -٢(=١٥ -(=د) د)  ن و ، ،

٢

٢٦=٠٢=٢=٧ درر ٤ د

٠,٣

•.·٠1 ىء٢ أ«ء د

:- مثال
 للدالة البياتي الشكل ارمم

٢٣٠٣[-3 حيثس( د)س(=)
٣

- -- -٦٠\١ (١٠2 (،د)-١٠2 ،م،د)٦٦, من لكل تقريبية قيمة أوجد الرسم من

٤  ة٢٢ ا-

 احل

< ر ا- م7 ل+در+
٢

 د)( ،
٢

١'() =٣

 الرسم من٦٠٠٦
٦\
٩

 د

"٣ ، د .ا٥٠٣ ن=
1,١٥ ()

٣

٣٠٤



,.٢ (=)ل("=١,٥ هد) ,ا٥ س= الرسم من <
 الرسم من٠,٣ (=الى(=١٠٢ د)

.•٣'٠ (=١لى١٠1 در ٦، ٠,٢=٩
 للتاكيد الحاسبة

..1 م#=

 و

١!! أكمل
 هي: الأسية للدالة العامة الصورة

 ح مجالها ح-{ا}3 أ حيث٣ د)س(=أ

(٠٠١) بالنقطة يمر الدالة منحني ح، المقايل مجالها ،

١ أ< كان إذا مجالها علي متزايدة وتكون

 ا >أ>• كان إذا مجالها علي ومتناقصة ،

٢٩
٢٨

-٤ ٣ -٣  ا

 ل

٣٠٥

٣  و



 ي'-مد.< للدالة البياني الشكل ارسم:- مثال
= د)س(

>· حيثس٣-٢
 الفردية أو الزوجية حيث من نوعها وبين والاطراد المدى استنتج الرسم من

 الحل
٢- من٢

_.1 صص II3--١٠٤٨

 ،ه[١ المدي=[
 تناقصية ،-[ ]-ه في
 [تزايدية [.،ه في

 زوجية الدالة
 من

 =س'٣٢(٢٧

 ""ه٢= ص أن تفرض
 الحل

 وهما جدولين نكون ثم س ص=

 من' حن

٣٠٦



}٢ ،٠٠٨={- الحل مجموعة

 مثال:-
 المنحني فارسم]٣ ،٢[-3 د)س(=)لم(،س حيث ح كانتد:ج إذا

 الرسم. ومن الدالة لهذه
(٠,٥ د)- أولا:

٨= )-لج(د كانت إذا س قيمة أوجد ،١٠=٣( عندما)ج س قيمة ثتقيا:
 ص=)(- ،

٣

٣- ٢

١
-٥ ١٠

١-

٣

٢-

٩

r.

٢٧

 لب

 ض

٣

,·٥=- س عندما١,٧(=٠ :د)-ه, أولا

1٠ ص= عندما..١٠ (د=٦ ثعيا:)

 د()٨=١٣

٣

 (-"،· (=الخ٠٠٥ د)-: فقط لتعيد

٣٠٧

٨= س عندما.



 ا-س= ص

 الحل

--٢= ص

، لي و ي د

·٠·٠٣- -'(-ف·٣=)

 إرسم مثال:-
 ن-٢ من٢

 -س٢= ص أن نفرض

 وهما جدولين نكون ثم
 ن

 ما

 ض

< آس ر=  لي ع اسن ج

 مي١

}١,٧٠2 الحل={- مجموعة

 طا

٣٠٨



(٢٣) رقم تمرين

 ومداها الدالة مجال عين الرسم ومن٢+٣ ص= للدالة البياني الشكل أرسم )ا(
. وأطرادها

 س حيث( د)س(=)خ بيانيا مثل(٢) الرسم ]ومن٣٠٢[-

٠٠٠٠١٢٦-٠ (٥,1 (،د)-١٠٥ ،د)٤٦٦٦ من: لكل تقريبية قيمة اوجد

[-3 س متخذا الدالة هذه منحني أرسم س٢= د)س( ، ح د:ه كانت إذا(٣)
[٣٠٣

:- من لكل من تقريبية قيمة أوجد
٨=٣٣ عندما قيمةس ب( ,ا(٥ أ(د)

 الرسم ومن]٣٠٣[-3 (ن:س د)س(=)لم للدالة البياتي الكل أرسم(4)

٨ (ن= ا عندما س قيمة(٠٤ :د)- قيمة أوجد

 ومن]٥،٠[3 متخذاس ن-'٣= د)س( حيث ح د:حه الدالة بيانياً مثل )ه(
 الرسم

(١٠٨ :(د) أوجد م-"٣ عندما س قيمة ب(

٥
 الرسم ومن]٤ ،٢ في[- بيانياً (مثلها٦) د)س(=(1)

١٢(= ز عندما س قيمة ب(

٣٠٩

(٢,٣ :ا(د) أوجد



٥ الأس(٣)

( اللوغاريتمات)
·٢=٣٢ أن نطم

 على تحتوى المتساوية هذه

٢ الأساس(٢)٣٢ (العد1)

 صورة الى المتساوية هذه تحويل يمكن

٥=٣٢ لوم

٩ يساوى" للأساس٣٢ لوغاريتم وتقرأ

 اللوغاريتم تريف
 العدد يعطى لكى الأساس اليه يرفع الذى الأس هض

 أمثلة

٠1 ،لو٦ لو, ،٦ز لو، ،٠1٢٥ لو ،1٦ لو,

 الحل
»

٣=١٢٥ لوه

& صفر ا= لو،

&

١=٦ لو,&

٣١٠

٤=١ لو,

٤ لو=:· لو,

 مثال

 بلى:- ما قيمه أحسب ا(
٠١٢٥ لو+٢٧ لوم(1

 إ. لو٧٣٢ لو,
 "؟ا(٢

٢٥٦ لو,



 الحل
٦=٣+٣=٠١٢٥ لو+٢٧ (لوم١

' »لو٣٢ لو
٢١٢٨٠ (٢

٢٥٦ لو,
٧٥٣٥٥
٧ بج

٥٨

 س=٣٢ لو,}٢

 اللوغاريتمية: المعادلة

 الصورة تحول لذلك أس أو أساس أو عدد إما فيها المجهول يكون معادلة هي
 أسية صورة إلى اللوغاريتمية

 مثال

 الأتيه:- المعادلات حل
٢

٦= س لى، ا(

٠=٦(+٣ )لو, ه )لوس('-(٣4=١١٢٥ لوس.(٣

 الحل
٢

٦(٨ ا(س=)

٢ م
 ج٢ س= ي

4 س='٢ س=

٣(٦٥=)٣٢ (س=٢
 ا٢ ·ي٢

 ء= اس
 م

، ٩= ن

}1 =)س-١٢٥= (س٣
(١ ه=)س-

 م=١ بن-

٣١١



 ا=لو.سن

٢ أ=
٢- د لو,  د و

٢ ٢ س=

٤ س=

٦= س

٠=٦ أ+٥('-٤

(=·٢ ()أ٣ )أ-
٣ أي  ن

٣= س لوم

"٢ س=

٨= س

}٤٠٨{ د س

 اللوغاريتمات قوانين

 من لو+٣ لى ص(= )س لى )ا(

 ص لى س- لو=

8 لو+٧ لو=

٣٠ لو=٦ ج =لوه

 را(١ (لو٦)
 ص

٧٤٨ لو

٦ لو+٩ لو

 ن د لي،- لو،
 لوج٧

٦
 =لوج -لوه لى.

 مثال

٧٤٦
٦4,- لو ا=١ لو٥ لو٦ لو+٧ (لو١

١١٤٥٤٣
٩٤٦٤٤ د«

 ن لوم ن

٥ لو٣

 لو,"

٣٥٩
٦٢ -لى لوم+٦ (لى٢

 س" لى٣)
 ن ا«" لوه

• لو٧

٣١٢



 لو.' يكون لذلك صفر= لو.م' لو.ر'==

١= أ لور(4

 صفر=' لوز

١ لور"== لوب'= لو,' يكون لنلك

 المسائل: من الأول التوع
 لوغاريتمات وطرح جمع

١ مثال قيمة أوجد الحاسبة بدون:-

٤٣١
٩ -لو٦ -لو('٧ لو)٢+٢ لوج٦+ لوج٢

 الحل
 ا،

٤٣٩٩٩  -لوم ('.لوم٧ لوج+لو)٦ )ج('+ لو

, 4٣٩٤٩٦٩
٢ -لى٢ لو-م.لو+٦ لوج لو)ج(+

١٦٢٧٤٩١٩
 -لى, -لى, +لوم٢ +لى م٢ لو د د ا، ،

1٤١84٩٤٢٧٤١٦
(٩٤٦ ذ٦xNxG٩) لو

 صفر=1 =لو
٢ مثال

٣١
٨ لو,=٨١ لى، -ج٢ لو،٦+٢٥ لو لى،ج+ا:-

 الحل
 ا،

،٣١ ("'٨١) لى،'-٢ +لو،(""٢ )ه لى،٦+ ج لى، الأيمن

٣٥٤٦٣
 م -لى،٢ م +لى، +لى،م ى0 ل ، ، ن

٣=٦4 لوم

٣ ح ن

١٤٦٤2٥٤٣
) دج ٢sاب x1  )وير لى،

٨ لو,م

٣١٣

 ن

 الأيسر



 الحل
 ا،

٣ مثال
 قيمة أوجد الحاسبة بدون

 +لوه8 طو4 لو.
، 2 لو-١=٢ +توه7 آلو لو8ً

٢ لوه
١٠0 -لو،

٥2t
(٦ لو)

± الأيمن• ٠٢٥٦٢٨
( لو)

 ه ج[ي ب ج لوه2 لوه؟
 د و د و د

 ه =لو لو=٢ -لو١٠ لو=٢ -لو1 الأيسر

 الأيسر= الأيمن

 ز- الثانى النوع

 القاعدة تستخدم س لو =ن" لوس

 مثال
 الحاسبة بدون يلى ما قيمة أوجد

x لو(1 ٢٧ لو1٦

٣٢ لو٨1x لو

٣١٤

٨١
,٦٥ ل،
٣ - ولو
٢

(٢



 الحل

٣١٢٣ لو٣x2 الو٣٣ لوx4٢ لو
 د =ج <ج بج أ

 ه7٢٠ لو5xr لو ة٢ '>لو٣ لو(

4

٣  لو){"٣ لو.4
٣ - ولو
٢

(٢، ، ،a ،
٥ ٢- لو٩

 مثال

.- الأتية المعادلات حل
 د

٢(=١٢+ س4+ لوم)س' ا(

 و.اعن لوى(٢ صفر=

 س-"٢ =صفر لو،ك (لوج٣ اس س ا

±(=١- لو,)آس لى (لى،4

 الحل
 ن

"٣=١٢ س+4 س+ ا(

(=·١ ()س+٣ .:.)س+٠=٣ س+4+ س'

١ أماس=٣=. س.

 صفر= ,{دس لو، (لو±٢

= \>س=)%( لو،..:

 بالتربيع ءه' م\دس.•

 ه= س..

٣١٥

٢٥ س=٩.:.



٢  -اس من
 لأم هج

٣ س- ١ a

 مر- =صفر لو،كتي لو:(٣ س٠٢ س ا

.١ -اس من ٣٢ س- -=)ج( ك ..لى،

=.٢٤ اس+٠ :.س'٢٤ س-٨= آس س'..

٤ أما٦ س=.• ا٠(=4 ()س-1 )س-

(=±١ لوم)"س- لى، لى،(4

4'=٤(=١- )اس لوم لى،•.

٨١=٤٣=١ اس-.:.

٤١= س.٠ ٨٢= .:.اس

:- ملاحظات

 س= س فإن لوس= لوس كان إذا(1

 ص= س فبن ا لوس= لوا كان إذا(٢

٣= س فان ب د لى" كان إذا(٣

 ا مثال

 المعادلة حل
 د

١١ ص٣ - مو ،لور< لوم
١٢ اس-١

 الحل

.: ا"جحد} ور،
٢=٦(4=)(١ )اس- -س(٣ ر

٣١٦



٠=٢- +س آس'- آس

•-= اس اس'+
•=٥+ س س'

 ()س-ا(-·٩ س-٢)
 س-ا=«

 ا= س

•=٥ س-٢

 ه= س٢
8
،  مي=و«

٢ مثال

 المعلة ل
·٠4 -لوه١٠ +لوه٠٣ لو٢-٨١ لو"= لوم

 الحل
٤ ٦.٠ -لو١٠ لوه('+٣)٠ ,-لو٨1)٠ لو لو,ه"

٤
٦. لو ا-٠ لو.+٩ لو.-٩ لوه"= لو,

١٠٤٤١٠
٣٠٤ لو،= لو.

٢٥ لو."= لوم

٢ ه لو  ص3

٩= س  آ٣ س=
 مثال

 المعادلة حل

 لوس1٢٥٩ =لو٦4 لو٢٥٦ لو
 الحل

 لوسx =لوه''٢ لو لوه'د

٣١٧



 لوس٥٣ لو٣=٢ 'لو٦٢ ه لو٢
 لوس=٢ لو4

 لوس'='٢ لو
 لوس=١٦ لو

٣4+ س ٩  من ن=
 ملاحظة

 الأساس: تغير
 قاعدة

 لى'س" س'= =لى' لى"
 هكذا و =لو،" ،' لو لو,"=

: مثال
 المعادلة حل
 د

 لو،' ء٧ لو,

 لو،'= لى،س'
٩= س'
٣ ه= س »

٣ س=

 المعتادة( )اللوغاريتمات
 يلى كما الحاسبة بواسطة اللوغاريتمات فذه حساب ويكن ا( )ه أساسها يكون التى هى

:- مثال

٧ لو+ ه لو(٢
 الحاسبة بواسطة أبجد

١2 (لو1

1١ لو لو2+3 لو٣
 توةrو؟17 لو ا(

 الل
 وما'=١١١٣٩-١٣3(



٩Log+٧L٥g= ١٥٤٤٠٦=٧ لو+ لوه(٢

]٩L٥g+ "Log٢١٢Logو]+ L٥ ا٥Log٢٤+L٥g٦٢04٢ ر٤٢٣٤٣

 مثال

3 لوه,٧+3 لو٩-2 لو٣
2 لو3+٣ لو٢-" ء س إناكر

 الحل
 ا،

٢٢٣٤ L٥g٣٩٤ L٥g+ ٧٤٣، Log]+٢٢٤٣ L٥g+ ٣2 L٥g ]= ١٠٢٥٢٣
• ملاحظة

١٣ Log+٩ Log = 1, ٧ لو, لو.' Log+ " Log= ٢٠٨٠٧

 اللوغاريتم علم إذا العدد إيجاد العكسية العملية

٣,1 ه٧ (لوس٢

 مثال

 فايلى س ة اوجد
٣٢٥٧,1= ا(لوس

3 جلو لولو؟
= (لوس4 +لوه2 لو2 لو =: لوس(٣.

ShLog١,٣٥٧+

ShLog+٣ +=ه

 ي
«

،

٢١,١٦ س=(.:.١

٠,٤٣٩٥= س(.:٢

٠,٢٥ (.:س=٣

 الحل
 ن

١,٣٢٥٧ Sh Log =

٢٧ L٥ -و٢L٥g+٣ L٥ +[و٢٢L٥و "Log+ ٩ L4]=)٥و

ShLog=٨٩,٧٤ س

٣١٩



 اللوغاريتمات بواسطة الآسية المعدلات حل

 مثال

 المعادلة حل
»

١١= ومي »

 الحل
11 لو= ه٣ لو

11 لو=٣ لو س.:.

 ا1 لو س=

٣ لو

٢,١٨.١١Log س=٠ = ٣Log

 مثال

 المعادلة حل
 ن

١ =ه"٣'٢٧)  ن

 الحل
»

1 =لو "س"(٢٧) لو

1 لوه=٧ (لو3 س+٢)

١ لوه=٧ لو٣+٧ لو س٢

٧ لو٣-١ لوه=٧ لو س

٧ول٣-ا٩ول س<
٧ لو٢

[١٥L٥٥-٣٤٧L٥g] + ٢٢٤٧Log]=

,·٨٠٤= س

 مثال

 المعالنة حل
"٧(٣)٤ ه= آ"٧  ن

٣٢٠



 الحل
'٣(٣ رx لوه= 'ن"٧ لو

"٣3٧ لو+ ه لو= 'م"٧ لو

٣ لو(٢ )س++ لوه=٧ لو(٣ )اس-

٣ لو٢+3 لو +س لوه=٧ لو٣-٧ لو س٢

٣ لو٢+ لوه+٧ لو٣=٣ لو -س لولا اس

٣ لو٢+ لوه+٧ لو٣ س=

3 لو-٧ لو٢

٥٥+٢٢ Log]+ ٢٢٢٧Log-٣Log]٩٧٢٣Log+٥L٣
٣,٤٥ س=

 مثال

 المعادلة حل
 ا

١٥"٢ اس-٤٧ع س"٣

 الحل:
 ا«

١٥ ب آس-"٧ لو+"٣ لو  ن

١ لوه=٧ لو(٣ +)اس-٣ لو(٢ )س+

1 لوه=٧ لو٣-٧ لو س٢+3 لو٢+3 لو س

٣ لو٢-٧ لو٣+١ =لو]٧ لو٢+٣ =[لو س

]٣ لو٢-٧ لو٣+1 =[لوه س

]٧ لو٢+3 [لو

١,٢٧= س

 مثال

 المعادلة حل
 ن

٠=٢٤٤ ا٣٦١١ آس٣

 الحل
»

٠=٢٤\+١١'-١
٣٢١

 =أ٣٣ نضع



(=.٣ ()أ-٨ )أ-

٨ أ= ٣ أء أو،  ن

٨ وند ٣ +ب٣ أو،

٨= ا٣ لو ٣= س،

٨=٣ لو س
8 لو

٢٨٩:١{ د١,٨٩ ء 3 ن-تو د د
 مثال

 كانت إذا س قيمه اوجد٣٢= د)س( كقت إذا
٧=( +)س-ا(١ د)اس+

 الط
٧٤ و-ا+ ا٩ص7

٧٤٣٢ يج٢٠ آس٢ 'ي٢

2 -'ء١٢ ء٧٢ بوضع

٩•
٠٢٤=٧ '+ا-١٢

•=١4 +أ-}'٤

(=·٢ )ا+
• ء٢ أ+

2 ا=. ن

}٧ ا-٤)
،·=٧-١٤

٧ أ=

٢ وب « ،

٧
- ي فن و  ا=;

٣٢٢

٧ - لو=٣٢ لو ٤ د

4 لو لولا= لو؟ س

4 لولا-لو
·٠٨= تو؟ ن- د،



:- مثال هو القاسم الدائرى المتروط حجم إذاكان

١٢٢٢
(٣٠٧ ونق=) ط= كانت إذا ح أوجدى ع نق ح=م

١٣  ن= ع

٥

 الحل:
٢١٣  م٤(٣,٧)٤

٢٢
٧  ؟ ح=ى

١٣٢٣,٧٦٢٢ ٥$٣ ع

Shx2٦١٣+[٢٣٢٥]=[2٣٠٧٩٢

٢٦١ ح=

 مثال

 حجم بان علما المكب حرف طول احسب ، مكب إلى وحولت صهرت الرصاص من كرة
. الرصاص من شئ يفقد لم بأن علما سم.٣١٧٥ هو الكرة

 الحل

 ل ء المكب حجم
 الكرة حجم= المكب حجم
٣١٧٥ ل"ء

7(٣١٧ )ه ل=
٣١٧6 S}+٣=١٤,٦٩

 سم١٤,٦٩= ل

٣٢٥



 اللوغارتمية للدالة البيانى التمثيل
 م٩٥٥٠٥٤٥4 و و ن م

 ح لها المقابل والمجل ح

 حيث س لو= ص

 دح ،ادح-{ا}،ص٤ د

، اللوغارتمية الدالة مجال
 ح مداها ،

١ ا< كان إذا مجالها على متزايدة اللوغارتمية الدالة
(٠ ،١) بالنقطة ير الدالة ومنحنى ا >ا>٠ كان إذا مجالها على ومتناقصة

 مثال.
 للعدد تقريية قيمة اوجدى الرسم ومن لى,= ص الدالة منحنى ارسم•

٢\, لبية٠1.٧ لو,

 الحل
،

 لى،س(4 )س النقط ازدواج تعين

٢٧

٣

٩

٢

٣

٢

٣ ٩

٢-

٢٧

٣.

 من

 ص

٣٢٦

٢٠٧ =س٢.٧ لو,

٠.٩=-٢.٧ لى

٣ '-)لإ(٠--٦7.



 الحاسبة فى الهامة المفاتيح بعض

 مرات عدة نفسه فى العد ضرب لإيجاد ويستخدمx ترار على موضوعX' المفتاح

 دليل لأي الإمداد جذور إيجاد فى يستخدم+ زرار على موضوعX" المفتاح

(١,٣٢ ر
 الحل:

 مثال

 بى ما -أصب
"{١٠٢٥)

١,٢٥ Sh x8 = ٥,٩

١,٣٢=٠,٤٣ Shx +٣

٢ مثال

 قيمه -أحسب
٦٧\,٧ و

 الحل
»

٦٧٢ ٥,٦wو 

١٧ Sh+ه=١,٧٦ 

١٧ Sh+٣=٢,٥٧

١٧ Sh٧=١٠٤٧

٦(١٧ د)٦7\,٥

٦(١٧=)٦٧,٣

 ا(٧-)٦٩,٧

 عملية تطبيقات
 س قيمة فما٣4٥= س كانت إذا:-1 مثال

 الحل

٣٤٥ Sh+ ٧=٢,٣ س=

٣٢٣



 س قيمه فما(٢٠٧ س"=)ه كانت إذا:-٢ مثال

 الحل
٣

7(٧.2 )ه= س

٢,٧٥ Sh٤ 4 Sh+ ٣=٣,٨٥= س

' نق ذ ذ يساوى الكرة حجم كان إذا٣ مثال

1٤,٣ ط=٣٤٨٣ ح= أن علم إذا تق أوجدى

 الطن

٠٣'  )؟(٠

 نق ط.4
 م٣=

 طنق"4 ح=٣
 ع نوء م
 ط4

٣٤٨٦٣١
= د ، (?٢,٦٦6s نق

٣٦٣٤٨+٤+٣٠١٤ =Sh+٣ =4, ٣٦ تق=

 ا=م)ابس(" إذاكان مثال:-

,04 س= و٦٧ م=ه وكانت
 )أ( قيمه فما٣٠ ن=

 الحل:
»

٢,٠4+١[٦٧=١
(·"١,٠٤)٦٧٥ ا=

١٠٠٤ Sh2 ٣٠٦٢٦٧٥=
٢\=٢٩٢١٨٩

٣٢٤



٣ ٥,٢ ج س= ص شنما
٢

٣
= ،من لي

٢ ٣
-;)٣

١-

 مثال

٤,٥ لو, قيمة اوجد الرسم ومن لو,س ص الدالة منحنى أرسم

 لى,ن( س النقط) انواج يتعين

 الحل
،

٤,٥= =س4 لو,ه.

: للتأكيد بالحاسبة

 ا لو لوا=
 ا

 ب لي

٢,٢=٤,٥ لو=٤,٥ لو,:.

٣٢٧



(٢٤) تمرين

٢ ,{سد±1٧ (لهر1

 ج لو,طا= (س٢ ط

 ",\ة =س٠.٠٠١٦ لو(٣

 =س٦٦ (لو,4(4

 ا= س لوم لوم(٩

 /ء١ لو,أس+(٦

 (=خ٣ )س+١٠ لو(٧

:. ة ابد
٢\,٩ لو,٢(٨
٨ لو, ألوم لو.(٩

1٨ لو
٢7 ·'از

(٢ _در±+ ،هء٢٨ +نو٢٠٥١١
٢٥ لو،١٨ لو,٣٦+٢ لو١٠٠٢ (لو،١٢

،،

٢٤٣ و٣ لو٢+±(+ +لو)خ٢٥ لو٢(١٣ ٥ ب

٤٣٤
٣ لو٢-٦ لو٧ لو٢+٦ لى٦-٦ لى٢+١(١4 ،

٥٢ ٧ لو,٠ لو،+ ه لو,4-١4 لو,٣(١٥

٣٢٨



 ان أثبت
 ا

٢٧١٢٥
١=٦-0 لو-٥0٦ لى-٠٣٠ (لو١٦

• +لو8 لو4 لو.
٢ =ا-لو٢ توه7 لو7 "ا(ثز& ا،

٢ لوه=٠٠٢ و2+4٩ لو-١4 لو2+ لوه٣}١٨

٠٣١٢٥  س لو،<٢4٣ لو,-٢ لوم-٢٧ لو+٥ لو,٩+7ج لو. كان اذا(19

 س قيمة فاوجد

(٣ لو+2 )لو٢= س' -س لوص4+ لوس٣ كان اذا(٢٠
 الأتية المعادلات حل
 ا

 اس٠٠=٣ (س٢١
('٧ -)لو4٩ لو=٠٠٧ لو٣ لوس(٢٢

,·٠٠٩ لو١٢٩ول'إجوا ى »لوس٢٣

9 لو،= لوس(٢4
١-('٢ =)لو -لوس' )لوس('(٢٥
=·٥٠ ا+٣٤ ي٢٧-٣٩(٢٦

٠=٤٥٨٣٣٤ ي١٤-٣٩٢٢٧
١٨,١= -"ن٣ كانت اذا}٢8

: الأتية البوال ارسم

 ه لو. للعدد قيمة اوجد الرسم ومن]٩ ، د[ج متخذاس س لى.= (ص٢٩

٩ لو, للعدد تقريبية قيمة اوجد الرسم من لى،س= )س( (د٣٠

٣٢٩

 س قيمة اوجد


