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In tb1s pAper we deduce An 1nterpolatlon formula for veetor alued entire

funct1o ٠ns ر of n٠co>plex veriables of exponent±Al tppes. This tonaula is edضنا 

t٥ derive a sufRic1en ,t condition for these funct1ons to Have compact trajeeto-
 -ج ج،5

٦e5، The result leads to A eneral1zation of Certvr1ght's tBeorea}3] for this

1ass of funct1ons،

51، I.،tronuction:

TBe vector valued furct:ns ar ds± ne لا on the fiEd :plC ، به ا& عةس ن, ه %٥٣:
n

-- ٦٥=C x٥=.Banaeh 5n- t٠,٠,.٥k=  و4٩ ر٦0٠٠٠١٩٠ )م١=,%٣+1,2,3¥4
٥-٢٢٤)L٠ ه٠٠ Be tie space 0f such vector vivنم d ±unc:1cns isfy1٠٢k ا-  يآرزت٠٠٠١, رر

n
ti: ioll0;in٤; %aء conditions

{l) They are ent1re functions of exponential types y, ٠٠٠'2٠١300٦ وير ير
relt v1٧e t٥ ,% و%0٠00٠,2 re9peet1vely, where ٧ <7,k=1,2, ..., n.

(2) 7hey are bounded functions on the n-d1mensional Euclidean Space
٥R٠85 14 F(z ,z, ,٠٠٠,2.)€ E (X)

21« ط1 غزر ه٦٠ ٠٢٦٥٦

then

»4 و1 a  ب ر
n

=n٤1 ه4 وار٩.0٠٠٠٠4 ر و" ±ر (1)٣(٦,٠«%.٠٠٠ =)ة,٥٤ 2 n 1 '=٥
a11 ه  م

l٤١٣٤ \«ء٦ يexp٤٢٩,٠٦,٠١١• 'ن٤ ا]<٨(1i)
k=1لم٤ 

where s ع1 nه arB1trAry poA1t1ve nهu bsr , ٨ 4s a conatant, H< 1 tor A22
٥٣k =l,4, ٥,٠٠٠ ة
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(4i±) sup !1F4,0= n=> و0٠0,.2.],«1 ر

52. General1aRtion o1 Cartvr1ght's ThEeoreد .

TBeore14٠(1)ه P(٦,0%000و٠٠ .n
, tAenE (X)

٦1٠٧2٠٠٠٠١+
 .ي ص

٤(,=.z,0٦0 و٠٠٠%)٢  ه٥ -ر
" ر"

wbere

 هو ه
٣

·٥ -ة ه
2

 ت م

٣
 ="م

٥
 ما٠(٦1٠%2000٠٠٦)٢(٨٠٩٨٠٠٠٠٠٣)

٠٣,٥ و٠٠٠,٥٠ n

٥+٥+٠٠٠٥ n21=)-(ما(٦٦٠20٠٠٠,٦ )ر 
٣,٠٣ و٠٠٠٠٠٠٥  م

 خ{أ٦-٥4٥٦٦٤٢ هu4٥(٥ -ر٦ )ذ
 ة- درء-ر(

٤٨2٧١٤٩=٠٠٠٠,٥gن<٦-٣ 

Proot. TB1s 1٥ Just ceneral1zet1on ه ot the one variable expaslo4{د ] .

Thaore» {2) . Let F(z,,ق٠٠٠,, ,z) be a ٧ector Yalued tunction derined o1 2 »
٥ ،the ndlMens4oaAl Eucl1deAn space R to Banacb spaco I tA م1 expAnsioD,

545 دو±د٠٠,.x.) د n

such :AAt

 ي ج
9،

٥ =1

 ي ب
٤

p  هب
2

 ي

m  ا=
n

)F.0ما(3,١ و٠٠٠٠٤ n
 نهD ,ه0,٠٠٠,٥٠٣

€ e·م٠٠٠ و4 'ر ma

{1) Tbe set «

condi :ion

x,) sAtisfias tbe.,01(04,٣ و٠٠cAl function Lد eح Ae au؟ n
٣ ر٠"٠٥-٠٠٠٩ ٥

٠  ت و م•

 ج ا(3 ر٠٦ و٠٠٠٠٠)=

، ي٣ا
٥,٠٣٨٠٠٠٠٠ ,ه n٥ ر2 م·٥= ج ه د ج ٥

(٧ 1E a constant)

aad ,

(ii) I٤ the set o4 p01nts

<
٥, 1' ١٠٠٠  م

n
 م٩ ت
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1s defiDed for all conblnations (I,, ,, 4ا "- ,m ( _ب ،of :pogitiv€ and negAtive. irtegers,
< ولا ، ،. ه;

.,=(,٠«;٠٠Xon FGذ values o± tAe FuFetه٤ n-و 
 ي

m
n

cpppggt, .traJectory ،.tAen. tAg, funct10n Fx. f ريو )لإ,91,,, ٢٠٥٠٠٠٩٦i -٠-٦ نة :"ذ:٠.:2٢٤1-٠٦٠٠٠٠٠٤٠٠1 :ه٠١ .هءتتة٥:٤4:٠3::2:2±

and if the seT F (=
٥ ر

at tbe set :is cOgpeCت ,

Proa1. For any .aRb4try poe4 ye ا .nyAe± .٤،, tbere x ع , :قي م f4n±te se%,  ق9

٥p01nts 1n R ,
5٦٥ أ

1,2,٩,٠.٠:5:]- ٠n
r07 د:ا م[-

The set - gEieiatesة fiEatE aذmu e r ofت aivision o4"the sst Gf poلا ic --٤ +ا٦٠٠٦
 ي"5٦٤٤٩٢٥٠٦!

٤
 ي٢

٩ ءها« -٠ م2 و

4 ٠٤٠٠
r

•٧ ي،٠٠٠ ؟٤ تلا و

4 م -ج
r=l

9

٧٠٠ -لا٠" له
٤--٢ that tor aay poiat ( e8( و6,0٢٠٠٠,٩ we get ٠

n ٤

< ٤٠
±

٠٠٠٢٤٥١١ ٤
٤٤٩ 4٩١٤ د,٥ ا٠٠٠٠)<-P٢٧;٠٢ ز٠ D

Cons1der the tollowing equAl±ty

٣ ر«n ،}... بجء-زي ،آز::: ء-تم'· n
.(,0٠٠٠٠x٠,3 و)٥  م

a,٥ ر٩٨١٠٠٠ ٥
٤
6,

5

F٢3,٠40ه٠٠٠ ,x )= ٤
h

2=]

 ,ا

:.: بم٠
-(1)r

٠٠٠٠٣)
 م

"45 ر020٠٠٠٠٦ لإ,٢٢٣;٠  ر٥-
٥ ر"٦'2٩ نه,Nي.'

2
B٠r

S

٤
 .لأر

 ن

 ا2-4٦٥٣٠
١,٣٧٥ ·٠٩ أ

For the lest ter 1n tl) we got
i-:٠±:.٠٠:"٦ن٥2 م بي ه -٠٢3٣

;٢ ء جين±00,
r

.٠٠2; )=:
8

r3 ٤٠٥٤(٠,3 ه#0٠٠٠)±.,F«7;0 و - لا ،
r٦٦ و٨,٠60٠٠٠٠٥ 8. n٣

4 و-±
١ ن

9

 مة ح٠·

•٦.. ج٦6 ٤٢٤ م ي3309-0

 و٩ ه

 'ء +نt لز؟٦٤3 ا(٠500,٠x;3 ,إ.,

 ه٩٦٠٥٨٠٠٠٠٠٥

٤ ر.+ ة
٤٣٣.R(0٠)٤3٦ د٠٠٠ ٥ g>،

3

s
= ٤  ز1

0٣٩٧٤٣$ جى٠ ب » م١٠ ,ة ٠٨3



- I٥

Let
(,x.,0١ و٠٠#,,G=.(0٠0٠٠8#نا٤,٠ و) ٤

٠٠٩,١380.8-٠ .ه٥٠٤٥  ، ،٥ ا

Froa condtt±on ( ( لا of tha thsoraه٣ e ٤et thet tbe mcr1cal function

G,,( ٤ م0 رو٠٠٠٠)±,1 و bounded, 4nd so ±t As copact ه trAJectary٠
٥٥

Let ٥ ٢(٤,٠ و0٠٠٠٠ =لا.±٩٤,,(٤,٠5200٠٠0 )لا(r;0٦٨0٠٠.٠2£): م٢٤ n'٣ ة و٥ ر=.٥٣
 )ة(

It 1 elear ه tbat F .(٤,03,,٠٠٠٠,٤) 1٥٥ polyniel tho م1 bounded nهu ericel
٥ 2 ٥

£unct1onaG(36,م٠,±,٠٠ ±ر.,)٤ ,ق,لا=..٠ , ana ao tha vector Palued tunet-r 2 n
1on 2 (٤١3,٠٠٠٠٦) 4٥ o± coMpAct trasctory •n2و 

nd (2) we have)(ه raم 

R(٤,00 (٠٠٠٠)±-٢(٦,٠٨٠٠٠٠ ج, =pه ى 

 ج
 و
٤

r=1
٤٤- ٧٤,»٠3,0٠٠.٠٦)}٣_»٠٠٠.٠< -دo٣;٠٠..٠ {زي} nAم م 

2m,08 .8 و0٠٠٠ .ه, ء' n٢

.eW،٢(٤,٠5 و0٠٠٠٠٢-),٢(3,٠٣ و0٠٠٠ <\\)ع\\ D8م -

Thus the tra1ectary ot the ector ؟ valued tunction f (,x,. «و±,م٠٠) iacL net
s ٥

£or thg tra1ectary o4 the 1unet4on F( ٤d,«,٠-٠,٤,) مم Ao th tra1ectory 04
٠ - n

tb٣٩ector dهalu ه funetion P( ,copwct ,م2 و0٠٠٠,)±,, و± 9.E.D.
M

,and 1٤ ths se4THaora (3). I3 F6%04 e(. و0٠٠٠ ة, E {5)
n ت« لا1٠+٧2١٠٠٠٠

٤Ae 1٩٤t4e0٠0) ء٤.,x,٢4,0٣et1٥aم e ±u1 ه4 ذuss(٠٩ و٠٠٠٠ [)ء, ±ه٢ ه»,[= n ٥
point 4 ,coApeet و then the ±unet on د F(٤,3#50 ٠٠.,x) 1٥ ot 4 cmpEct trJactory.

1

Pr001, Fr theor (l), ٣e bre the expans1on

4 All coptnEc4a» (٩,0 (_٠٠٠ ه, o٤ positire a negat1٣eص 1ntegeran



 و]

 و ه٥» م٠

·٢4٦٠٦ ر5٠-٠٠5 )ج"6 ر٣ و٠+••• ),,ى ٠٠٠ n٠,348 ج٠٠.. =)=،٤٤٤
٥، صدوه ه-=ره٥ ح، ا حم١٥ -

·b٥rs

"43 ودر٠٠0 د,ع,. ١ ،٥

n '«و"٦0٠٠٠٠٥

 م

٩ ",٩«ر٣٥٥4٥٦٢٠٠٠٣٩٠, -ر"»سمده٥ )و ٥ ٣ {ر}- د
 و ذد "م "ن )رء-,»2

B٥ wa haro

 و .ي+ و ه

٤٤»٠ و ن٤ م ما(٤,٠ و٠٠0#,.x) و
٩٨ حي٣٥ د ه٥ ر"١٩ و0٠٠٠, aد ،

n1

 ع
 و«
٤

 و م

٤
 ي ن

٤ ١٢  ه84٥,w٥4٥ )-ر«(
l٦ القشي

٧٢-6٩٤-٩ -«و

a

٥--,٩ M- ،:٢ ه=-٠4٩1٠

1 اه<ء4-3

·4n ٢ ,ة ه4٥ ut,-± ( ر
 ر{

 ت(٥-,٥ )و

 و ي

 اد.ء
٥

1n  ي اعقني "رب& ت-._(٤)nu٢ ,ة ه1
٩ م(ف-٤) فا

٣r٥٥ thaoroA (a) ws st ع ths required ±esul٤ ,

to و; bم thsora'و th Cartr1ghtro tbs aboys ·s cAn gensrel4م٤٥ 

I4 vaetor لا66,٠0 و%0٠٠٠١),,&4 م valusd nt1ra ه 1unet4an -n م1  ذ٥aBl6 ع

٣<,٤epee47aly  م4 ر·03 و0٠٠٠٠ ي, هsponant14 هtypa٥1 و!«بلا0٠٠٠٠٧ ي1,

,opaeeم.£ plnts aluas و.1att1c ه4 at thو م at o1 ,A ه4٤ and 14 ths,••1,2,1 د٠,
 ه

tAa» the £unet4on 7(¥, 0= (_ ر٠٠٠0 م i٥ a£. cbApaot trJeetorY
 'ح ،٠٠٦

 ة
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