
 عشر الثانى الباب
 متنوعة امثلة

Various Problems
1- sinx

Lim
x-0 C0SX

1-sinx 1-0 ·:x-٨0
L= Lim==إ 

o مد:]'2 cosx Tثة 

Lن m (1-cotx)
X-٨m٤/4

L= Lim (1-cotx)
X-٨٦/4

X-٨٦/4=١+cotG4) =1+1=2{'  و
.'.X٦٦

1+sinx
[im
-01+C0SX
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 النهاية أحسب مثال:

 بوضع: الحل

 النهاية أحسب مثال:

 بوضع: الحل

 النهاية أحسب مثال:

 بوضع: الحل



1sinx 1+sin0 '.:x-0
[= [im= =]

 ت0 آcosx اI مد.ا"

Lim cotX
x0"

 النهاية أحسب مثال:

 بوضع: الحل

COSX
L= Lim COtX= Lim =1

sinxج0± +مج 
sinxland cosx0as x0and x>0

x=0  عند تقريبى خط لها وبالتالى

3
cOs Xا- 

[im
sin' x0ج- 

 النهاية أحسب مثال:

 بوضع: الحل

-1 د cos X
[= [im

x0 sin'x
(١-cosx)/1+cosx+cos4 «)

 ت١ ٦رإ
x-»0 1-cos'x

2(١-cosx)(1+cosx+cos' x) aو x-0,x#0
[iFcosR)(cosx+١.sosx =ا-0 {ح٦\2) ..cosx-1اثر) 

1+cos0 +cos0 ١+١+1 3
 د ص م دم

1+c0s0 ١+١ 2
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2csc x-2
[im

x-٦/4 cotX-1

2csc x-2 ،2L= cot+ ا=e xمc ما.• ا [ ه
x-٨٦/4 cotX-1

2csc x-1
p[ر] =

x-٨٦/4 cotX-1
(cotx +1)(cotx-1)

 د8ر1 ){ر
x-٢/4 cotx-1

 النهاية أحسب مثال:

 بوضع الحل,:

L= Lim (cotx+1)...[as x-m/2,xة r/4-cotx=1,cotx-1=0]
X-٦/4

=2

sin7x
Lim
x-٨0 ٢

 مثال: ، النهاية أحسب

sin7x
. L ، ذ Lim

x-0 X

sin7x
L = Lim

x-٨0 X
sin7x

.x-0 اا=1 سر.ا==-7١=7 x-0 7x

 بوضع: الحل

7 فى والمقام البسط من كل بضرب
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sin8x
Lim-
x-0 sin5x

sin8x
L= Lim=اتتا»( 

315xsin8x
=] .لإلأ،=  ة<لوثتن ة-أ=

(/Lim
x-0 X

 النهاية أحسب مثال:

 بوضع الحل:
 ا

 النهاية أحسب مثال:

، بوضع الحل:

sInx،ذيشي] 
X-٨0 X

si2م)«/ )
[in
x-0  ر44

 ة 2لإ1,== جي( )و3٠ .م

X-0 X
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 النهاية أحسب مثال:
٥ ن

 بوضع: الحل
 ن



si4م (w/2)
]= Lim

x-0  ر4
١ .)دايl ج(±(,2))

im[= بim[ ي

4x-0 x/2 ج0اx ر444
2 11 1sin(x/2)11
 شتراء )ةةاة٦ ةi ة ا=]im ر در=

 النهاية أحسب مثال:
،

sin4(-1x)
im­
x-0 tan9x

 بوضع ج الحل
 ن

(11x)-4م iه 
L = Lim

x0 tan9x

.19xsin(-11x)p;.
 'أة.= أ:و»لا ح )ر)1, لإ لإ

9xl ,sin١-1lx'=-11Lim()  اة.=i أودا.ةا فنL را
9x,1, sin(-11x)11

Im[Ip] الا  تناة= [=ستاتة"
"-tا' -  ي ،

9 9

 النهاية أحسب مثال:
،
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sin3xsin5x
 ز]
x-0 7,2

sin3xsin5x
im[[ر= 

x-0 7,2

sسح رز] عد ز- ا لداية, ±ا 
xx7{0

-in[ إ/إ ,جدبب.اهة، =-m ر 1ر
.x-0 xx0٦7 ج

-ip ر1m-- /إ بي.ا%4، لحاهة X[ب 
Kx٨0٤07٦ ج

sinI 5xsini3x1أيد±سبي.[.ث±سبي -
.x0 5x3x07 جر

 (إs»@(w3 قا)
77

sنnها x3-3r)
 ر]1p ي

x3  ور
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 بوضع ج الحل
 ن

 النهاية أحسب مثال.
 ي ، ،

 بوضع ج الحل
 ا



s(«2ء )
-Lim=]ر 

4,3 و
(]in[x(x-3ة 

 ست رز]
x-3 (x-3)(x+3)

«(]in[»(x-3ة 
= أ1m= ر  ة ا.،أ"بعة

sin[x(x-3)] x
- [im= im{z] ر  أ=:أ

sin[x(x-3)] 3
 ا=ا.a' [ه:[ ]ر[m= ر

 ان نفترض ،

x(x-3)=0 as x3=
x(x-3)0 i.e 0-0.

=]2 د ا٢. ا;اد
6. 0»0٥ 0

1 ،، -ر[1

2 2

 النهاية أحسب مثال:
»
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)-(si-«2 ا/«
[1r

2x+11 -غر»

(si»(x-1-«2 ا)«
-Lim=]ر 

x»1 x+1 ر2-4
x(x-1)sin(x-L)

- ٦ر[]
(x-1)(x+1)1جر 

xsin(-l)
= [im

x-1 (x+1)
sin(x-1)

= Lim (x). m نا  أرأم
x] xج ] X+

sin(x-1)
=(١).Uim ( p)X] X-+

Let x-1=0, when xl-00ر .

sin0
 إ=im ا=

0-0

1-cos2x
[im
x0  ر2
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 بوضع الحل:

 النهاية أحسب مثال:
 ن ،



: الحل
 بوضع

1-cos2x
L= Lim٦

x-٨0 X
. 2

»]s22 مx-2e-«ء مح29%().]١ «م 
٠٠٠٠٠٠٠ً2 =

x-0 X
2.sin(x). -2 اسا ا"± XY0لإ 

2٨}?-2
 مثال:
 النهاية أحسب

s1nx-sina
[im
٦»a X-a

: الحل
 بوضع
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sinx-sina
L=L -n ن

X->a X-a

(using sina-sinP)

2 (سدة- ).ة(،،ا)ل4ي 2
0-+٠١ 2 إ»ة )لجية({±ع-0 2•im[[ر= 

x-a (x-a)
X-a٠X-+a±;:22 إمعة )±أ»ا

(R[لإر 
(x-a)x-a

X-a.
S1D - سر2cos إاإ"ا ±، مي أ"و

2 /٤٥\2
2

put
X-a =0, when Xa,=0ر 

2
sinf0 2 أز»» ا{م=ير1 0»٥ 0 2

1-2aas(اا)ه x;ا -«s(٩)2

sin(a+x)+sin(a-x)
 ر[1 {ر

x-0ر xsinX
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 النهاية أحسب مثال:
 د

 بوضع الحل:



sin(a+x)+sin(a-x)-2sina
(r1[]=]ر 

x-0ر xSinx
inacosX-+cosasinx+sinacosx-cosasinx-2sina-2sinx؟ 

= Lim .
x-0 XSInX
. 2sinacosx-cosasinx-2sina
 ح1ر {{ر{

x-0ر XSinX
. . 1-cOSX= -2SIna Lim

x-0ر XSInx

. 2si422-= /»اsina Limأ'')
X-0ر KSInX

. 2si 'x 0ا-x ه-2 أ:يجاةإ"-ير /»ا#م2'.2 sinx

2si22 [ياسرا{"ي:بي/ءد--. /»ا#م/x0ا .sinxxx-٨0

= مsina ا[{ا 4
=$1na

 النهاية أحسب مثال:
»

secx-1Lim  ت
x0  ر2

 بوضع الحل:

•.• SecX 1/cosx  =خ
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1 ]
· c0sX[= Lim  ==ز

Y-٨0 X
1-cosX

= [imx-0 Xc0sX
1 1-cosX

im[لب٠ ن ت" 
cosX-11 ا

= Lim Lim ر.م X00 جCosX yجر 

1-cosX"أن- ±ير أ K0-7 ج

1-cosx 0
• ح

x 0

 جX-»XY0 أكد±إ- [.وي

i4 «/2 x-0 ا- 'ينر ا}شمه;:e ى-1 (x/2)
2

1..,2 2  ناي. إثهي إا:
X»٦ ا

١f .[o]-0إ٥ 
2

tanx-sinX
Lim٦
Y0ج X
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 النهاية أحسب مثالج
 و ن

 بوضع: الحل



[ , tanx-sinx
= [im

x-»0  قر
. 1 sinx - اا "؟ازي أ»».

X-0 x' COSX

[,[inx-sمi xess]
x0 {{أ{د cosx قر

، ,/٤iw-٤»/R]ر] 
x-0 cosx قر

[،wدم ]= [1m
x-»0  ا قم

tanx '1-cosx4  ;م1
 ا،•= د1٤٨[

. tanx .. sinح x . 1-Lim .Lim . Lim[مةا: اه، =ر 
،2

. tanx!-. sinx . 1= Lim . Lim . Limً.تة· أ=ت»"، اة 
-']1+cos0

-٠ -ا',٤
 النهاية أحسب مثال:

3sinx-sin3x
n]ر] 

x-»0  قر

 بوضع الحل:
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L 3sinx-sin3x
pب٦][ - 3

x-0 X
· . .33sin x(3sinx-4sin% )

= Limو 
X-0 X

4sin3 x
= im

 ر0 م3
3.sinx'

= ا ا"اد Xx0ج 
3

. sinX-أي±وسراء 
x-0 X

=4.1=4

Fxponential Limits Problems

 الاسية الدوال نهاية على محلولة امثلة

٤"٤nIع a,=(ا +!)"= yع+ا(م )=e٠
nhonn

1if w Pt;= ٨n-٥٠ -ه٣s٥ ه=

.٠. Lim(1+o) =e,
c-0ج 

1/a kLi (1+ko)' =e
0 ج-0

 ان: اثبات يمكن وبالتالى
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e-1Lim=]
x-٨0 Y

a-1Lim=loga, (a>0)
X-0 ٦

٥" 1 a" 1Lim= Lim4ر =logax4
x-٥0 X -٢ ٨0 4X

333 1
Lim
x-0 sinX

33-1
[= Lim

-٨0 sinX
321 x

= ر]1m ر
x-0 x sinx

321 x
= Lim  ر

x-0 X sinX

3 -1 x-،±'جيبا( x٨0 ٦ x-0sinX

oe3)()..(:x-0,=2x-0,Le)2 ا=

=log3 =1og9
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 ه النهاية أحسب مثال:

 بوضع: الحل

 -ه2x سر= ي اذ ء1-09
00 0

 النهاية أحسب مثال:
»



a-bLim-و a>0, b>0
x-0 X

a-b
]= Lim

Xx-٦0

a-1-٥+1
 ت ر)ر]

Xx-٨0

b-1a-1ير- ال"يراع 
x-0 Xx٨0 X

=(loga)-(logb)
= ١og(a/b)

63-2+1
1, ه)رز 2x-0 X

64-3-2+1
Lim[ر= 
x-0 X

2x3)-3'-2+1
p[ب ز - 2

x-0 X

(2)'(3)'-3'-2+1
- ه){ر] 2
x-0ر X
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 بوضع الحل;
 ان

 النهاية أحسب مثال:
 ن» ا،

، بوضع الحل:



(3)'(2-١)-(2-١)
 ح1ر ته){رلإ

xx-0
(3-1)-(2-١)

 ج1ر1 ر
x-0 ر4

3-1 x-0 :ر]- ا':يم'-2-1 X x-٨0 X

=(١og3)(log2)

 النهاية أحسب مثال:
،

a+a--2
1ر ر[

x0ج y4

 بوضع ج الحل
»

a"+a--2 a+1/a"-2
im = [im]ر=] 

x-0 X x-0 x"
2 a)+1)2)ة"(- 
 ر]p ه

"(o (aه 
a)-2(a)+1)ا 

- [[m)<  ن#}-ا[،ً أ ز[
a-1 X-0 ا- ]الب٩-+٥٠٢٩٥[ X

2.21 (oga)' =(1oga=م)ا 
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5/x(2x+1)ما 
x-0ر 

5/xL= L2+1)ن x)
x-0م 

- (إون١+2[")«
x-0

 م(-f ث
e""

1+7x
[im  ي. ، ب

1+7x
Lim[أ: =ر 

1+7xأتع1-(+9'«) .إ- ي 
(7x+1)منا 

 للإ«-لا
 انا ]1ً-(+9)")

x-0

"e -إي-٥ ا ا
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 النهاية أحسب مثال:
 من و ن

 الحل:بوضع

 النهاية أحسب مثال:
 ن» ه

 :يوضع الحل



x)r)ا 
K-0م 

L= i٤]...=(x) سنا iف٢ fm]
X-0ج 

=put x-1=h, as x-l,h-٨0

i (1+H)i=ر 
h-0

= e

logx-1p]ر] 
X->e X-e

 النهاية أحسب مثال:
»

 بوضع: الحل
 د

 النهاية أحسب مثال:

 بوضع الحل:
 د

logx-1 0 \am«ج iiإبر-ا /ا/،"٤ ..x-e Xe (

= put x-e=h, as x-e,h-0,also put l=loge.

log(e+h)-loge
± {{إر[
h-0 h

١ e+h='ا oeا/ل]- ا h-0ر e

٠٤/٦٠٤ إ٠/ h0 e

=Iog/e' .e/١=ex1/١=loge-= ا
e
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