
العاشر 
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 طريقة الوضع الزائف لتعيين حلول تقريبية استخدم )أ: الثانيالسؤال  
  :للمعادلة

 =01)( 2 −+= xxxF 
  

 .x=1القريب من النقطة 

08473315= حل المعادلة)  ب 23 +−− xxx  
082064حل المعادلة)  ج 234 =++−+ xxxx   
مفكوك المقدار  في الخمسة حدود الأولىأوجد )    د

5)31( −+ x  
: الجذور المميزة والمتجهات المميزة للمصفوفة    أوجد  )  أ :السؤال الثالث 

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛=
21
45

A   

  :ةمتباعـد  أو كونها متقاربـة  المتسلسلة الآتية من حيث اختبر )ب

∑
∞

=1n
n  

⎟⎟   للمصفوفة A-1المعكوسأوجد ) ج
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛=
42
13

A   

 الحقيقـي الجـذر   أوجـد    باستخدام طريقة نيوتن ثلاث مرات       )    د
06113للمقدار   23 =+−+ xxx          

 
عادل نسيم/                 دمع تمنياتي بالنجاح       
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إعدادي                                  :                                                         الفرقة جامعة قناة السويس      
   ساعة ونصف   :                         الزمن                           والتعدين آلية هندسة البترول

  جبر :  الهندسية                                            المادة قسم العلوم والرياضيات
                                                                       تخلفات

   2006-2005  الثاني الدراسي                             امتحان نهاية الفصل
 5/2006/ 24                                              تاريخ الامتحان  

  
  :أجب عن الأسئلة الآتية

 : باستخدام الكـسور الجزئيـة حلـل الكـسر الآتـي     ) أ:الѧسؤال الأول 

)23)(2(
25
++

+
xx

x
  

∑:ثبت أنا الرياضيباستخدام الاستنتاج )   ب
=

n

r
r

1
 = )1(

2
1 +nn       

. (x-2)     2772   على)( 23 −+−= xxxxf أوجد )  ج
 خارج قسمة المقدار   

  عن جذور المعادلة" 2"تزيد جذورها بمقدار  التي المعادلةأوجد )   د
111126)( 234 ++++= xxxxxf  

قريبية للمعادلـة    استخدم طريقة نيوتن لتعيين حلول ت      )أ: الثانيالسؤال   
  التالية

1)( 3 −+= xxxF  

02893=حل المعادلة      ) ب +− xx   

082064حل المعادلة)   ج 234 =++−+ xxxx   

                         اردمفكوك المقأوجد ) د
6)21( x−  
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 :التقـارب والتباعـد    المتتابعة التالية من حيث      اختبر ) أ :السؤال الثالѧث  

n
Zn

21}{ +=   

 :ةمتباعد أو  المتسلسلة الآتية من حيث كونها متقاربةاختبر )ب

∑
∞

=
−

1
12

1
n

n  

⎟⎟  للمصفوفة  A-1المعكوسأوجد ) ج
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

42
13

A   

  عادل نسيم/  مع تمنياتي بالنجاح                 د
  

  
JJJ 
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                                           جامعة قناة السويس                                                               

  إعدادي : الفرقة  
                                          آلية هندسة البترول والتعدين                                                     

  ساعة ونصف: الزمن 
                                     قسم العلوم والرياضيات الهندسية                                                     

  جبر: المادة 
  تخلفات

2007-2006امتحان نهاية الفصل الدراسي الثاني   
  :سئلة الآتية أجب عن الأ 

عن جذور "2"معادلة التي تزيد جذورها بمقدار لاأوجد  )أ: السؤال الأول
  المعادلة 

65432)( 234 +−+−= xxxxXF 
 

 :    باستخدام الكسور الجزئية حلل الجذر الآتي) ب

   32
32

2 −−
+
xx

x
                                                                   

                                   
  : أن اثبتستخدام الاستنتاج الرياضي اب) ج

  
)12()12(......531 223333 −=−++++ nnn  

(2x-1)  5    على)( 234 +++−= xxxxxf  
    

   خارج قسمة المقدارأوجد ) د
 

ف لتعيين حلول تقريبية  طريقة الوضع الزائاستخدم)  أ:لسؤال الثاني 
  للمعادلة

01)( 2 =++= xxXF  
   x=1:  القريب من النقطة

  حل المعادلة )ب
02893 =+− xx 
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  حل المعادلة  )ج
082064 234 =++−+ xxxx 

  الخمسة حدود الأولى في مفكوك المقدارأوجد  )د
3/2)7( −+x 

  الجذور المميزة والمتجهات المميزة للمصفوفةأوجد )  أ:السؤال الثالث

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

21
45

A  

  متباعدة أو  المتسلسلة الآتية من حيث آونها متقاربةاختبر )ب
  

2
1

2
n

n
n

+∑
∞

=
  

  :للمصفوفةA−1المعكوسأوجد  )ج

⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

42
13

A  

  للمقدار الحقيقيالجذر أوجد مرات باستخدام طريقة نيوتن ثلاث  )د
3x3+x2-11x+6=0  

  
  عادل نسيم/ مع تمنياتي بالنجاح     د

  
JJJ 
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                                                                                             جامعة قناة السويس
                                                    إعدادي                      :الفرقة

                                                                                  والتعدين آلية هندسة البترول
  ساعة ونصف :الزمن

                             الهندسية                                                 قسم العلوم والرياضيات
  جبر : المادة

  2007/2008  الثانيامتحان نهاية التيرم 
  :أجب عن الأسئلة الآتية

)(13695    خѧارج قѧسمة المقѧدار   أوجѧد     ):أ:  السؤال الأول 345 +++−= xxxxxf 
)2)(1( على −− xx    
                  :المعادلѧѧѧѧѧѧѧѧةور عѧѧѧѧѧѧѧѧن جѧѧѧѧѧѧѧѧذ " 2"تѧѧѧѧѧѧѧѧنقص جѧѧѧѧѧѧѧѧذورها بمقѧѧѧѧѧѧѧѧدار   التѧѧѧѧѧѧѧѧي المعادلѧѧѧѧѧѧѧѧةأوجѧѧѧѧѧѧѧѧد )   ب

65432)( 234 +−+−= xxxxxf  
  : الجذور الحقيقية للمسائل التاليةيجاد التقريبية لإالحلولمجموعة أوجد باستخدام الثلاث طرق )  ج  

 35)( 3 +−= xxxf     

0396,حل المعادلة        )  د  23 =+++ xxx   

∑
=

++=
n

r
nnnr

1

2 )12)(1(
6
1 اثبت الرياضي باستخدام الاستنتاج )أ  :الثانيالسؤال     

)52)(1(
15

2

2

++−
+

xxx
x : باستخدام الكسور الجزئية حلل الكسر الآتي ) ب        

∑ :متباعدة  أو  المتسلسلة الآتية من حيث آونها متقاربةاختبر)   ج
∞

=1
2

3

n

n

n
  

⎟⎟: الجذور المميزة والمتجهات المميزة للمصفوفةأوجد  )  د
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

21
36

A  

  

⎟⎟  للمصفوفة             A-1المعكوسأوجد )  أ:السؤال الثالث
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

24
15

A  

                                                                                                          قيمةأوجد )  ب
3/1 211  

      .قيمة للخطأ أآبر ثة أرقام عشرية باستخدام نظرية ذات الحدين واستنتجثلا إلى مقربا الجواب
مفكوك أوجد ) ج

x53
1
−

 .    ومتى يكون هذا المفكوك صحيحا

  عادل نسيم/ د:    أستاذ المادة                       مع تمنياتي بالنجاح                
E-Mail: adel.nasim@yahoo.com 
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                                                                                      والتعدين آلية هندسة البترول

  ساعة ونصف :الزمن 
                                                                                             جامعة قناة السويس

                                                                          إعدادي:الفرقة 
                                            تخلفات الهندسية                        قسم العلوم والرياضيات

  جبر : المادة 
  2007/2008  الثانيامتحان نهاية التيرم 

  :أجب عن الأسئلة الآتية
)(6243    خارج قسمة المقدارأوجد )    أ:  ال الأولالسؤ 23 ++−= xxxxf  

                                   (x + 1) ( x – 1 ) على 

ــد )   ب ــةأوج ــي المعادل ــدار   الت ــذورها بمق ــد ج ــة " 2"تزي ــذور المعادل ــن ج  :ع
111126)( 234 ++++= xxxxxf  
)(1لمعادلة التالية    طريقة نيوتن لتعيين حلول تقريبية لاستخدم) ج 3 −+= xxxF 

34, للمعادلة الآتية باستخدام طريقة الوضع الزائف الحقيقي الحلأوجد  )د  =x  
8473315   حل المعادلة          ) أ:الثاني السؤال  23 +−− xxx  

     اثبت الرياضيباستخدام الاستنتاج ) ب

)2)(1(
3
1)1(........3221 ++=+++×+× nnnnn  

)2)(23( :باستخدام الكسور الجزئية حلل الكسر الآتي )ج
25
++

+
xx

x
  

∑ المتسلسلة اختبر )د
∞

=1

1

n
nn

  .                                          متباعدة أو  من حيث كونها متقاربة

⎟⎟  للمصفوفة             A-1المعكوسأوجد )  أ:السؤال الثالث 
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛=
42
13

A  

)32(5مفكوك المقدار   أوجد ) ب x−  

3قيمة تقريبية للمقدار    أوجد  ) ج
9
أوجـد  قرب أربعة أرقام عشرية صحيحة ثم       أ إلى      مقربا   20

                                      .قيمة الخطأ

  

o b e i k a n d l . c o m



 - 257 -

       ⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
=

24
15

A  

3/1   قيمةأوجد  )  ب ثلاثة أرقام عشرية باسѧتخدام نظريѧة ذات الحѧدين           إلى   مقربا الجواب  211
      .قيمة للخطأ أآبر واستنتج

  
مفكوك أوجد ) ج

x53
1
−

 .    ومتى يكون هذا المفكوك صحيحا

  
  عادل نسيم/ د:    أستاذ المادة                                مع تمنياتي بالنجاح                     

E-Mail: adel.nasim@yahoo.com  
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  2005/2006جابة امتحان الجبر إ
  :ول السؤال الأ

    عند جذور المعادلة2تنقص جذورها بمقدار  التي المعادلةأوجد ) أ ( 
F(X) =  2 X4 -  3 X3 +  4 X2 -  5 X + 6 

  :الحل
  المطلوب نوجد  (X – 2)ى باستخدام القسمة  عل

2 2 -3 4 -5 6 
  4 2 12 14 
2 2 1 6 7 20  =  R1 
  4 10 32 
2 2 5 16 39  =  R2 
  4 18 
2 2 9 34  =  R3 
  4 
2 2 13  =  R2 
 2  =  Qn 
∴  9(y) =  2 y4  +  13 y3 +  34 y2  +  39 y + 20 

  ←    y =  (X – 2)وبوضـع          
    المعادلة المطلوبة∴  

F(X)  =  2(X – 2)4  +  13(X – 2)3  +  34(X – 2)2  +  39(X – 
2) + 20 

5  يباستخدام الكسور الجزئية حلل الكسر الآت) ب( 2
( 2)(3 2)

X
X X

+
+ +

  

   :الحل
  5 2

( 2)(3 2) ( 2) (3 2)
X a b

X X X X
+ = +

+ + + +
 

   (3X +2)(X + 2)  في  المعادلةيبضرب طرفو
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  5X + 2 = (3X + 2) a + (X + 2) b 
  5X + 2 = 3aX + 2 a + bX + 2 b 
  5X + 2 = (3a + b) X + 2(a + b) 

  وبمقارنة الطرفين
  5  =  3 a  +  b 
  1 =  a  +  b 
   4  =  2 a      ⇒       a  = 2    ,        b =  -1 
  5 2 2 1

( 2)(3 2) ( 2) (3 2)
X

X X X X
+∴ = +

+ + + +
  

   أناثبت الرياضيباستخدام الاستنتاج )  ج(
 1 1 1....

2 3 3 4 ( 1)( 2) 2( 2)
n

X X n n n
+ + + =

+ + +
 

   :الحل
 at   n = 1  ,    1 1 1 1. . ,     . .

2 3 6 2(3) 6
L H S R H S

X
= = = =  

   n =  kنفرض  صحة العلاقة  عند  
 1 1 1....

2 3 3 4 ( 1)( 2) 2( 2)
k

X X k k k
∴ + + + =

+ + +
 

   n = k + 1ونحاول إثبات صحة العلاقة عند   
  ا إثباته العلاقة المطلوب ∴

 1 1 1 1 1....
2 3 3 4 ( 1)( 2) ( 1)( 3) 2( 3)

k
X X k k k k k

++ + + + =
+ + + + +

 

 1 1 1 1. . [ ... ]
2 3 3 4 ( 1)( 2) ( 2)( 3)

L H S
X X k k k k

= + + + +
+ + + +

 

 1. .
2( 2) ( 2)( 3)

kL H S
k k k

= +
+ + +

 

 
2 3 2 ( 2)( 1). . . .

2( 2)( 3) 2( 2)( 3)
k k k kL H S R H S
k k k k
+ + + += = =
+ + + +
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 f (X) = 4 X3 -  4 X2  + 2خارج قسمة  المقدار         أوجد ) د ( 

X  +  6 على   (X + 1)(X – 1)   
  -1 3 -4 2 6 
    -3 7 -9 
  1 3 -7 9 -3 = R1 
    3 -4  
   3 -4 5  =  R2  

  Q(X)  =  3X -  4              ⇒خارج القسمة      
  R =  5 (X + 1) – 3            ⇒    الباقي

  ( ) ( )[( 1)( 1)]f X Q X X X R∀ = + − +  
  

   :الثانيالسؤال 
بية للمعادلة   ياستخدام طريقة الوضع الزائف لتعيين حلول تقر) أ ( 

F(X) = X2 +  X – 1 =0   
  X = 1القريب  من النقطة  

   :الحل
   f (0)  f (1)  <  0  حيث    [1 ,0]فترة  ل على االحلنبحث 

 1

(1) (0) 1 1 .5
(1) (0) 1 1 2

of fC X
f f

−= = = = =
− +

 

 1( ) (1) 0
2

f f <∵  

]1         :الحل  ∴ ,1]           
2

∈  

 2

1 1 1 1(1) ( )
2 2 2 4 .61 1(1) ( ) 1

2 4

f f
X

f f

− +
= = =

− +
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 (.6) (1) 0f f <∵  
 ∋           [6,1.]         :الحل  ∴

 3

.6 (1) (.6) .6 .04 .615
(1) (.6) 1 .04
f fX

f f
− += = =
− +

 

 (.615) (1) 0f f <∵  
   [1 ,615.] للفترة  ي الحل  ينتم  ∴

 4

.615 (1) (.615) .617
(1) (.615)
f fX

f f
−= =

−
 

   617. المطلوب هو   ي التقريبالحل  ∴
  X3 – 15 X3 – 33 X + 847 = 0حل المعادلة     )  ب(

  :الحل
   المطلوبة نستخدم طريقة كاردان الحلول يجادلإ

15  وذلك بوضع    X2ص من معامل  نتخل 5
3

X y y= + = +  
  X  =  y  +  5      →        y = X – 5 

    5 نحصل على معادلة تنقص جذورها بمقدار يأ
  5 1 -15 -33 847 
    5 -50 -415 
  5 1 -10 -83 932 = R1 
    5 -25  
  5 1 -5 -108  =  R2 
    5 
  5 1 0  =  R3 
   1 = Qn 

    المعادلة تصبح ∴
   Y3 = 108 y +  432  = 0 

  نوجد قيمة المميز  على الصورة
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  2 3 2 3( ) ( ) (216) (36) 0
2 3
b a∆ = + = − =  

    يوجد للمعادلة ثلاث جذور حقيقية ∴
  نحل المعادلة 

  m2 +  432 m + 216  = 0 
  ∴  m1 =  m2  =  - 216 
  3

1 6L m= = −  
    هي   حلول المعادلة السابقة∴

  ( - L ,   - L ,  2L)    →      (6, 6,  -12) 
    على جذور  هذه المعادلة 5وبإضافة  

   (7-   ,11   ,11)               هي    الجذور المطلوبة ∴
 X4 +  4X3  - 6 X2 + 20 X + 8  = 0حل المعادلة   )  ج(

  :الحل
   X4 +  4X3  - 6 X2 + 20 X – 8    يباستخدام  طريقة  فرار

  كمال المربعاتإصورة في  نضع الطرف  الأيسر
(X2 +  2Xi + L)2  =  X4 +  4X3  + (10 + 2) X2 +  L2 – 8) 
                                                   =  (m X + n)2  

  ومن العلاقة 
   Xمربع  نصف معامل  )  =  الحد المطلق) (X2معامل  (

   (10 + 2L) (L2 – 8) = (2 L – 10)2 
   L2 +  3 L2  = 12 L  - 90  =  0 

   L = 3   وبطريقة التخمين  نوجد أحد حلول
  . تحقق المعادلة يوه

∴(10 + 2L) X2+ (4L – 20) X+(L2 – 8)=m2 X2 + 2mnX +  n2 
   at     L = 3                  ووالمقارنة                 
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   10  + 2L  =  16  =  m2 
   L2  -  8  =  1  =  n2 
   2mn =  4 L  +  20  =  -18 

  ــاومنه    
   m  =  4 ,   n  = -1 
   (X2 + 2 X + L)2  =  (m X +  n)2 
    (X2 + 2 X + 3)2  =  (4 X -  1)2 

   X2 + 2 X  + 3  =  | 4 X – 1 | 
X2 + 2 X  + 3  =  4 X – 1 

X2  - 2 X +  4 = 0 
2 4 16

2
X ± −=  

2 12
2

X ± −=  

1 3X i= ±  

X2 + 2 X  + 3  =  4 X – 1 
X2  - 6 X +  2 = 0 

62 36 8
2

X − ± −=  

6 28
2

X − ±=  

3 7X = − ±  
 

   هي   حلول المعادلة∴
      (1 3 , 3 7)i± − ±  
  5-(X 3 + 1)مفكوك     في الخمسة حدود الأولىأوجد ) د  (

 
2 2

3 4

( 5)( 6)(1 3 ) 1 ( 5)(3 ) ( 3 )
2!

( 5)( 6)( 7) ( 5)( 6)( 7)( 8)                 (3 ) 3
3! 4!

X X X

X X

− −+ = + − + −

− − − − − − −+ +
 

  :السؤال الثالث 
  الجذور المميزة والمتجهات المميزة للمصفوفة أوجد )  أ ( 

 5    4
1    2

A ⎛ ⎞
= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

 5-     4
( ) 0

  1    2-
D

λ
λ

λ
= =  

o b e i k a n d l . c o m



 - 264 -

 (5 )(2 ) 4 0λ λ− − − =  
1  هي فتكون الجذور 21         ,          6λ λ= =  

2 1λ =  
1

2

4    4 0
1    4 0

X
X

⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞
=⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝ ⎠
 

4X1 + 4X2 = 0 
  X1 +  X2  = 0 

1
1

X
−⎛ ⎞

= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

2 6λ =  
1

2

-1    4 0
1    -4 0

X
X

⎛ ⎞⎛ ⎞ ⎛ ⎞
=⎜ ⎟⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠⎝ ⎠
 

-X1 + 4X2 = 0 
X1 +  4X2 = 0 
X1 = 4X2 ⇒  

4
1

X ⎛ ⎞
= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

  متباعدة أو  المتسلسلة حيث كونها متقاربةاختبر )ب( 
          

1n
n

∞

=
∑  

  :الحل
  

1
1 2 3 ........

n
n

∞

=
= + + +∑  

    من الحدودnهذه المتسلسلة عبارة عن متوالية عددية مجموع 
  ( 1)1 2 3 4 ...

2n

n nS n += + + + + + =  

  مجموعهما فإن وبالتالي
  ( 1)lim lim

2nn n

n nS S
→∞ →∞

+= = = ∞  

  .  المتسلسلة متباعدة ∴
1    3  للمصفوفة  A-1المعكوس أوجد )  ج(

2    4
A ⎛ ⎞
= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

  

  :الحل
  1 1

det
A adjA

A
− =∵  
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  det A = (3)(4) – (1)(2) = 10 

  3    1 +4    -1
2    4 -2    +3

adjA adj ⎛ ⎞ ⎛ ⎞
= =⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠
 

  1

det
adjAA

A
− =  

1 4    -1 .4    -.11
-2    3 -.2    .310

A− ⎛ ⎞ ⎛ ⎞
= =⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠
 

 للمقدار    الحقيقيالجذر أوجد باستخدام طريقة نيوتن ثلاث مرات )  د ( 
3 23 11 6 0X X X+ − + =  

  :الحل
  [1 ,0]على الفترة    الحلنبحث 

   (0) (1) 0f f∀ <   
   0

1 0 1
2 2

X +
⇒ = =  

   1 2( ) 9 2 11f X X X= + −  
   0

1 0 1
0

( ) 1.125.5 .645
( ) 7.75

f XX X
f X

= − = − =
−

 

   1
2 1 1

1

( ) .125.645 .6659
( ) 5.963

f XX X
f X

= − = − =
−

 

   2
3 2 1

2

( ) .00399.6659
( ) 5.676

f XX X
f X

= − = −
−

 

   X3  =  .6666 
   للمعادلة هوالحقيقي الحلومنها 

     .6666 
  

JJJ 
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  2005/2006جابة امتحان تخلفات إ
  
   :يباستخدام الكسور الجزئية حلل الآت)  أ ( 

   5 2
( 2)(3 2)

X
X X

+
+ +

 

  :الحل
   5 2

( 2)(3 2) ( 2) (3 2)
X a b

X X X X
+ = +

+ + + +
 

   (3X + 2)(X + 2)المقدار    في  المعادلةيبضرب طرف
   5 2 3 2 2X aX a bX b+ = + + +  
   5 2 (3 ) 2( )X a b X a b+ = + + +  

  3a +  B  =  5وبمقارنة الطرفين ينتج أن                 
  a +  b  = 1بالطرح                                   

  b = -1  ،   a = 2    ⇒    2a =  4   
   5 2 4 1

( 2)(3 2) 2 (3 2)
X

X X X X
+∴ = −

+ + + +
 

   أناثبت الرياضيباستخدام طريقة الاستنتاج ) ب(
    

1

1 ( 1)
2

n

r
n n r

=
+ =∑  

  :الحل
   1 ( 1) 1 2 3 ...

2
n n n+ = + + + +  

   at    n  =  1   ,     1. . (2) 1
2

L H S = =  

        R.H.S  = 1 
   n = Kنفرض صحة العلاقة عن   *  
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   1 ( 1) 1 2 ...
2

K K K∴ + = + + +  

  n = K + 1ثبات العلاقة  عن  إنحاول *  
   1 + 2 + 3 + … + K +  K + 1 = 1

2
 (K + 

1)(K + 2) 
   L.H.S = [1 + 2 + 3 + … + K] + K + 1 
   L.H.S = 1

2
 K(K + 1) + (K + 1) 

    = 1
2

 (K + 1) + (K + 2) = R.H.S 

   ∴  
1

1 ( 1)
2

n

r
n n r

=
+ =∑  

  f (X) = 2X3 – 7X2 + 7 X – 2خارج قسمة المقدار   أوجد ) جـ(
   X – 2على  

  2 2 -7 7 -2 
    4 -6 2 
   2 -3 1 0 = R 

   Q(X)  = 2 X2 -  3 X  +  1     ⇒خارج القسمة    
   ( ) ( 2) ( )f X X Q X∀ = −  

     عن جذور  المعادلة2تزيد جذورها بمقدار  التي المعادلةأوجد )  د ( 
   f (X) = X4 + 6 X3  + 12 X2 + 11 X + 1 
  -2 1 6 12 11 1 
    -2 -8 -8 -6 
  -2 1 4 4 3 -5 = R1 
    -2 -4 0 
  -2 1 2 0 3 = R2 
    -2 0 
  -2 1 0 0 = R3 
    -2 
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   1 -2 = R4          ,         Qn = 1 
  ∴  g(y) = y4  - 2y3  +  3 y – 5 

   y = X + 5وبوضع  
  F(X) = (X + 5)4  - 2(X + 5)3  +  3(X + 5) – 5 

   طريقة نيوتن لتعيين حلول تقريبية للمعادلة الآتيةاستخدم ) أ ( 
  F (X) =  X3 + X  -  1 

  f(0) f(1) < 0  حيث  [1 ,0]نبحث وجود حل للدالة عند  *  
  :الحل

    1 2
0

1 0 .5, ( ) 3 1
2

X f X X−= = = +  

0
1 0 1

0

( ) .375.5 .714
( ) 1.75

f XX X
f X

= − = − =  

   1
2 1 1

1

( ) .077.714 .683
( ) 2.529

f XX X
f X

= − = − =
−

 

   2
3 2 1

2

( ) .0016.683 .682
( ) 2.399

f XX X
f X

= − = − =  

   682. للمعادلة هو  ي التقريبالحل  ∴
   X3 – 9X + 28 = 0حل المعادلة  )  ب(

  :الحل
  نستخدم طريقة كاردان مباشرة  نعين المميز

   2 3( ) ( ) 0
2 3
b a∆ = + >  

  . وجذران تخيليان ي  يوجد للمعادلة جذر حقيق∴
  لة نحل  المعاد

2 3( ) 0
3
am bm+ − =  

2 28 27 0m + + =  
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m1 = - 1      ,           m2 = (-3)3 
  13 1    ,     3 27 3L m n= = = − = −  
  L + n =  -4 

  ي  الجذور للمعادلة ه∴
  2 2( 4,         3 ,    3 )ω ω ω ω− − − − −  

  21 3 1 3,     
2 2 2 2

i jω ω= − − = − +  

  ي  جذور المعادلة ه∴
  ( 4,2 3 ,2 3 )i i− + −  

4حل المعادلة    )  ج( 3 24 6 20 8 0X X X X+ − + + =  
  يباستخدام طريقة فرار

  4 3 24 6 20 8X X X X+ = − −  
  2 2 2 2( 2 ) (10 2 ) (4 20) ( 8)X K L L X L X L+ + = + + − + −  
        = (mX + n)2 
  (10 + 2L) (L2 – 8) = (2L – 10)2 
  L3 + 3L2 + 12 L – 20  = 0 

    ومنهاL = 3وبالتخمين   
  m = 4         ,              n = - 1 
  (X2  +  2X + 3)2 =  (4X – 1)2 
  X2 + 2 X + 3  =   | 4 X  - 1 | 
  

X2 + 2 X + 3  =  4X – 1 
1 3X i= ±   

X2 + 2 X + 3  =  4X + 1 
3 7X = − ±  

   
  يجذور المعادلة الأربعة ه فإن وعلى ذلك

   (1 3    ,    3 7)i± − ±  
  6(X 2 – 1) مفكوك     أوجد )  د ( 
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  :الحل
  6 2(6)(5)(1 2 ) 1 6( 2 ) ( 2 )

2!
X X X− = + − + −  

            3 4(6)(5)(4) (6)(5)(4)(3)( 2 ) ( 2 )
3! 4!

X X+ − + −  

            5 6(6)(5)(4)(3)(2) ( 2 ) ( 2 )
5

X X
i

+ − + −  

 
 6 2 3 4 5 6(1 2 ) 1 12 60 160 24 192 64X X X X X X X− = − + − − − +  

   المتتابعة التالية من حيث التقارب والتباعداختبر)  أ ( 
   2{ } 1Zn

n
= +  

  :الحل
  2 2lim1 lim1 lim 1

n n nn n→∞ →∞ →∞
+ = + =  

   نحقق الشرطي   فه[1]  المتتابعة متقاربة من  ∴
  0

2 2| |1 1| | |Zn c
n n

ε− + − = ≥  

  متباعدة أو  المتسلسلة الآتية من حيث كونها متقاربةراختب) ب(
    

1
1

1
2n

n

∞
−

=
∑  

  :الحل
  

1
21

0
1

1 1 12 ( ) .....
2 2 2

n

n

∞
−

=
= + + +∑  

  1
1

1 1 1 11 ....( ) 2
2 4 2 2

n
nSn −
−= + + + = −  

1ساسها أ عبارة عن متتابعة هندسية يوه
2

   1 وحدها الأول 
      lim 2

n
S Sn

→∞
=      مجموعها←         =
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   .2  المتسلسلة متقاربة  ومجموعها  ∴
1    3  للمصفوفة  A-1المعكوس أوجد )  ج( 

2    4
A ⎛ ⎞
= ⎜ ⎟
⎝ ⎠

  

  :الحل
  1

det
adjAA

A
− =∵  

  det A = (3)(4) – (1)(2) = 10 

  3    1 4    -1
2    4 -2    3

adjA adj ⎛ ⎞ ⎛ ⎞
= =⎜ ⎟ ⎜ ⎟

⎝ ⎠ ⎝ ⎠
 

   
1 4    -1 .4    -.11

-2    3 -.2    .310
A− ⎛ ⎞ ⎛ ⎞

∴ = =⎜ ⎟ ⎜ ⎟
⎝ ⎠ ⎝ ⎠

 

 
JJJ 
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  2007امتحان التخلفات  جابةإ
  

  :ولالسؤال الأ
 (x-2)النهاية على  إلى ة الطرفينمبقس

2 2 
0 

-3 
4 

4 
2 

           -
5 

          
12 

6 
14 

2 2 
0 

1 
4 

6 
10 

           7 
            

32 

20=R1 
 

2 2 
0 

5 
4 

16 
18 

       
39=R2 

 

2 2 
0 

9 
4 

34=R3   

 Qn=2 13=R4    
      
      
      

  هو2فتكون الدالة الجديدة التي تنقص جذورها بمقدار 
  G(x)=2y4+13y3+34y2+39y+20 

 y=x-2بوضع 
F(x) =2(x-2)4+13(x-2)3+34(x-2)2+39(x-2) +20 

 
  ) ب

13)1)(3(
32

32
32

2 −
+

−
=

+−
−=

−−
+

x
b

x
a

xx
x

xx
x  
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2x+3=a(x+1) +b(x+3) 
At x=-1   -2+3 = 0 + b×-4 
b=-0.25  

At x=3   ∴6+3 = a×4 +0  
a=2.25 

1332
32

2 +
+

−
=

−−
+

x
b

x
a

xx
x

 

 
  )ج

At n=1   l.h.s.=13=1     r.h.s.= 12(2×12 -1)=1                      
  l.h.s.=r.h.s. 

At n=2  l.h.s.=33+13=28    r.h.s=22(2×22 -1)=28                
 L.H.S=R.H.S 

At n=3  L.H.S.=13+33+53=153  R.H.S=32( 2×32 -1) =153 
    L.H.S.=R.H.S 
At n=k       13+33+53+…+(2k-1)3=k2(2k2-1) 
At n=k+1          13+33+53+…+(2k-
1)3+(2k+1)3=(k+1)2(2(k+1)2-1) 
k2(2k2-1) +(2k+1)3=(k+1)2(2(k+1)2-1) 
L.H.S.=2k4+8k3+4k3+6k+1=(k+1)2(2(k+1)2-1)= R.H.S. 

  )د
2x-1=2(x-0.5) 

0.5 1 
0 

-3 
0.5 

4 
-5/4 

1 
11/8 

5 
19/16 

 1 -5/2 11/4 19/8 R1=99/16
 

=R
16
99

 

8
19`

4
11

2
5(2)( 23 ++−= XXXXQ  
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  :الثانيالسؤال 
   نختار الفترة - أ 

  (0.5,1)  ن  لأ   F(0.5) = -0.375  , f(1)=1لذلك           
=

−
−=

−−
−×−×== 1)1()1(

)1(1)1(1
)375.0(1

)375.0(115.064.0 X
afbF

afbbFac  

 (0.64,1)فتكون الفترة الجديدة     
X2 =an+1f(bn)-bnf(an+1)    /   f(bn)-f(an)      =0.64×1  -  
1×0.0496   /  1-0.0496   =0.672=  c 
F(c)=f(an+2)=F(0.672) =0.124 

 (0.67,1)وعلى ذلك تكون الفترة الجديدة    
x3 =an+2 f(bn) – bnf(an+2)     /    f(bn)-f(an+2)        =   
0.672×1 - 1×0.124  /  1-0.124   =0.674 
So the root is  0.674 

  )ب
 A =-9    b=28 

=(b/2 )2+(a/3 )3 =142 – 33∆ 0»  
m2+28m+27=0 ∴  

                                    m1=1   l= m1/3=1                   
m2=27   n=m2

1/3 =3 
Roots are    l+n , lw +nw2 , nw +lw2   
4,  w +3w2   ,     w2+3w   

−−+− 2,432,3 AA 
  )ج

A=4  , b=-6 ,c=20  ,  d=8 
X4+4x3= 6x2-20x-8 
(x2+2x+L)2=x4+4x3+(10+2L)x2+L2+4Lx 
(x2+2x+L)2  =  (10+2L)x2 + (4L-20)x + L2 - 8  =  (m x + 
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n )2  =  m2x2 + 2mnx + n2 

  وبمقارنة المعاملات
m2=2(5+L)           ,          2mn=2(2L-10)        ,            
n2=L2-8 
mn=2L-10 
m2n2=(2L-10)2 

  و بالتعويض
L3+3L2+12L-90=0  

 L=3  بالتخمين  
  . m2=16     ,               mn=4                     ,     n2=1 
 .  m= ±4      ,     n=±1 
(x2+2x+L)2  =  (mx+n)2 
(x2+2x+3)2=(4x-1)2                    x2+2x+3=±(4x-1) 
 x2+2x+3=4x-1                  x2+2x+3=-(4x-1) 
x2 -2x+4=0                         x2+6x+2=0 

x=1±A3                           x=-3±A7  
  و تكون الجذور هذه

 
  :السؤال الثالث

  )ب
  من درجة المقام أقل ن درجة البسطلأ  المقارنةاختبارباستخدام 

An=2
2

n
n +                      bn=n

1  
=∞∑.لسلة متباعدة   والمتس

n n
11  

  نأوبما 

22
2121

n
n

nnn
+=+≥  
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∑∑ ∞∞ +=≥
n n

n
n 21

211  
  نإاعدة فبمت

∑
∞

=

+
1

2
2

n n
n  

  خرىالأ هي متباعدة
 ي هالحليوجد بها  التي ن الفترةأفرض ب )د

(1,2) 
  ثم نعين نقطة البداية 

=+
oXab

2  

−=−=
−+

+−+−== o
o

o xX
xf
xf

xx
xxx

12

23

)('
)(5.1

1129
61135.1

25.12
875.1347.1  

−=−== 12
2

2

)('
)(347.1

024.8
329.0306.1 xX

xf
xf  

−=−== 23
2

2

)('
)(306.1

96.6
0223.0302.1 xX

xf
xf

  
The root is 1.302 

 

  
*   *   * 
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